
Retrieved from Digital Repository at Srinakharinwirot University 
http://kids-d.swu.ac.th 

ค 43101 คณิตศาสตรพื้นฐานระดับมัธยมศึกษาปท่ี 6                                                                                          1
 

เร่ือง วิธีเรียงสบัเปลี่ยนและวิธีจัดหมู 
หนวยท่ี 1                                                 เรื่อง แฟคทอเรยีล                                                   ภาคเรียนท่ี …..  
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน 9                    ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )           สัปดาหท่ี  1                                    คาบท่ี   1 - 2  
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

เขาใจความหมายของแฟคทอเรียลและสามารถนําไปประยุกตใชได 

 
สาระการเรียนรู 

นิยาม   เมื่อ  n เปนจํานวนเต็มบวก แฟคทอเรียล   n  ถึง ผลคูณของจํานวนเต็มบวก  ต้ังแต  1 ถึง n   
แฟคทอเรียล   n   เขียนแทนดวย  n!   อานวา แฟคทอเรียลเอน็ หรือ เอ็นแฟคทอเรียล ก็ได   และบางครั้งเขียนแทน
ดวยสัญลักษณ   n  

  n 1-n...321   n!  จากบทนิยาม     
     หรือ             123...21-nn   n!  n

                 123...21-r-nr-n   !r-n   rn  
  หรือ          !1-nn   n! 

          ดังน้ัน  เมื่อ  n = 0  จะไดวา    0! = 1 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 

1. สามารถใชและคํานวณเก่ียวกับสัญลักษณแฟคทอเรียลได 
2. สามารถเขียนจํานวนท่ีอยูในรูปแฟคทอเรียลใหอยูในรูปท่ีไมมีแฟคทอเรียลได 

กิจกรรมการเรียนรู 
ในวิชาคณิตศาสตรเรียกสัญลักษณนี้ (!)    เรียกวา แฟคทอเรียล   
จะไดวา 
  1!  = 1 
  2!  = 1 2 
  3!  = 1 2 3 
  4!  =  ……………...    (1 2 3  4 ) 
  5!  = ………………..  (1 2 3  4 5 ) 
  n!  =  ………………..    (1 2 3 … (n-1) n) 

หรือ        n!  =  ………………..    (n (n-1)… 3 21)  
                         (n+1)! = (n+1)n(n-1)…321  
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                   0! คิดวามีคาเปนเทาไร    
จากแนวคิด  
                  n! = n.(n-1)!    แทนคา n = 1   จะได 1! = 1.1(1-1)! = 1.0! เนื่องจาก 1 เปนเอกลักษณการคูณ ดั้งน้ัน      
                  10! = 0!          ดังน้ัน 1! = 0! และ 1! = 1 แลว  0! = 1 
ตัวอยางท่ี 1 จงหาคาของ 
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ใบงานท่ี 1 

ิธีจัดหมู วิธีเรียงสับเปลี่ยนและว

 
 
  
 
1. จงหาคาของ  

1) 
!7
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=      
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!8!5

 =      
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2.  จงหาคาของ 

 

!n
!2n

!11
!13

!6!6
!9!8!2

!4!5
!7

!7!3
!9
ก.               ข.   ค.          ง.    !1
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2 !n
!1n!1n


      

!n
!2n!1n!1n 

ฉ.  
 !3n

!n


 

 !2n
!3n




    ช.        ซ.             ฌ.    

 
3. จงเขียนใหอยูในรูปแฟคทอเรียล 

ก. 6768      6970 
ข. 1413       1211 
ค. 948849750       
ง. n (n - 1)  (n - 2)     
จ. n  (n + 1)  (n + 2)  (n + 3)    
ฉ. (n + 1)  (n + 2)  (n + 3)   ...  (n + r)   
ช. (2n + 2)  (2n + 4)  (2n + 6)  (2n + 8)  
ซ.  (n2 - 16)  (n2 - 9)   (n2 - 4)      
ฌ. n(n2 - 1) (n2 - 4) (n2 - 9)     
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เร่ือง วิธีเรียงสบัเปลี่ยนและวิธีจัดหมู 
หนวยท่ี 1                                             เรื่อง แฟคทอเรียล                                                      ภาคเรียนท่ี …..  
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                       ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )       สัปดาหท่ี  2                                     คาบท่ี    3 - 4  
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

เขาใจความหมายของแฟคทอเรียลและสามารถนําไปประยุกตใชได 

 
สาระการเรียนรู 

นิยาม   เมื่อ  n เปนจํานวนเต็มบวก แฟคทอเรียล   n  ถึง ผลคูณของจํานวนเต็มบวก  ต้ังแต  1 ถึง n   
แฟคทอเรียล   n   เขียนแทนดวย  n!   อานวา แฟคทอเรียลเอ็น หรือ เอ็นแฟคทอเรียล ก็ได   และบางครั้งเขียนแทน
ดวยสัญลักษณ   n  

  n 1-n...321   n!  จากบทนิยาม    
    หรือ                       123...21-nn   n!  n

            123...21-r-nr-n   !r-n   rn  
 หรือ                   !1-nn   n!   
      ดังน้ัน  เมื่อ n = 0  จะไดวา  0! = 1 
 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 

1. สามารถแกสมการท่ีมีแฟคทอเรียลปรากฏอยูได 
2. นําความรูเกี่ยวกับแฟคทอเรียลไปใชในการแกปญหาได 

 
กิจกรรมการเรียนรู 





!1

!3




n

nตัวอยางท่ี 2  จงหาคาของ n      =   30   

 
         จากสมการท่ี 1  เนื่องจากจํานวนทางซายของ
เคร่ืองหมาย “เทากับ” ในสมการท่ี (1) เปนผลคูณของ
จํานวนเต็มบวก 2 จํานวนที่ตางกันอยู 1  ดังนั้นเราจึง
พยายามเขียนจํานวนท่ีอยูทางขวาของเคร่ืองหมาย
“เทากับ” ใหอยูในรูปผลคูณของจํานวนเต็มบวก 2 
จํานวนท่ีตางกันอยู 1 เหมือนทางซาย นั่นคือ จะเขยีน
สมการ (1) ใหม เปน     56   2n3n 

   
  30

!1

!123





n

nnn วิธีคิด           

        ……….(1 )   30   23  nn

        56   23  nn  
  จะได  n + 3 = 6   และ   n + 2 = 5   ดังน้ัน    n = 3 
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 จากสมการท่ี (1) มีวิธีคิดแบบอื่นอีก ท่ีสามารถหาคาของ n ไดเหมือนกัน 
 
 
                                                                                                                 

ใชวิธีการแกสมการพหุนามดีกรี 2  จากสมการ (1)     30   2n3n   จะไดวา  n2 + 5n +6  = 30    
n2 + 5n -24  =  0   เพราะฉะน้ัน   (n+8 )(n-3) =  0   ดังน้ัน  n = - 8 หรือ  n = 3   เน่ืองจาก n เปนจํานวนเต็มบวก  
จึงไดคําตอบวา n = 3   

 
 

จงหาคาของ n      !2

!

n

n  =  6      

                                             = 
                                             = 
จะได                   และ           ดังน้ัน    n =  
 
 

จงหาคาของ n         !3

!

n

n   =   

                                                 = 
                                                 = 
จะได                   และ           ดังน้ัน    n =  
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ใบงานท่ี  2  
 
จงหาคา n จากสมการตอไปนี้ 

1. (n + 2) (n + 3) =  72 

2.    (n -1) (n - 2)  =  110 
3.    n(n + 1)(n + 2)  =  720 
4.    (n - 1)(n - 2)(n - 3)  =  1716 
 5.    (n - 1)n(n + 1) =  4080 
6.    n(n - 1)(n - 2)(n - 3)=  840 

7.    



 !2
!

n
n


  =     930 

 

8.   
 !10n

!8!n


 =     
 !8n

!10!n


 

 

9.     
 !1n

!3n

  =     56 

 

10.      
 !2n

!4n
  2


    =     

 

 !1n
!5n
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เร่ือง วิธีเรียงสบัเปลี่ยนและวิธีจัดหมู 
หนวยท่ี 1                                              เรื่อง แฟคทอเรียล                                                         ภาคเรียนท่ี …..   
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                      ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )       สัปดาหท่ี  3 – 4                                        คาบท่ี    5 - 8  
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

เขาใจความหมายของแฟคทอเรียลและสามารถนําไปประยุกตใชได 

 
สาระการเรียนรู 

นิยาม  Permutation  ( P )  and Combination ( C ) 
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!

),( rn

n
PPP rnrnr

n


       โดยท่ี   0   r    n 
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!
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n
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n
r
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         โดยท่ี   0   r    n 

  คุณสมบัติที่สําคัญ 
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n
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n n


             

  0CC n
n

n 

 r                         rr
n CCC nn 1

1
 

 
!r

P
C r

n

r
n   

  ถา  kr CC nn    แลว   จะไดวา     r = k หรือ  r + k  = n  
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 

1. สามารถใชและคํานวณเก่ียวกับ Permutation  ( P )  and Combination ( C ) ได 
2. สามารถแกสมการท่ีมี Permutation  ( P )  and Combination ( C ) ได 

กิจกรรมการเรียนรู 

ตัวอยางท่ี 3   จงหาคาของ           4
6 P 2

1n P
4

6 C 2
1n C  
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                               จงหาคาของ     

       
        
 
 
 

 
 
 
 
 

ขอ 1       P ( n , 2 )          =     56                             ขอ 4     P ( n , n )      =    P ( n , n-1 )      

 วิธีทํา      
 !2n

!n


       =     56                   วิธีทํา ………….   =   ………………. 

                 …………..   =   56                                                   
!0
!n     =    

!1
!n  

 …………...   =   (8)(7)                                                          n!   =   n!   ( 0!=1 ,  1!=1 ) 

            n = 8  หรือ  n -1 = 7       
   ดังน้ัน   n =                                                              ดังน้ัน  n  เปนจํานวนนับ                
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ใบงานท่ี  3 
 
 
จงหาคาของ 
1.   P ( n , 2 )      =     56 
2.   P( n , 3 )      =     336 
3.   P ( n , 4 )      =     120 
4.   P ( n , n )      =    P ( n , n-1 )  
5.     P ( n , n )      =     6  P ( n , n-3 )     
6.     3P ( n , 4 )      =     P (n -1 , 5 )       
7.    5 P ( n , 3 )      =     4 P ( n +1,3 ) 
8.   P ( n , 5 )      =     20 P ( n , 3 )    
9.   P ( n , r )      =    (n – r +1) P( n , r -1) 
10.   P ( n , n )  - P( n – 1 , n - 2)    =     ( n - 1)2 P (n -2,n -3) 
11.   P ( 2n + 1 , n – 1  ) :  P(2n – 1 , n )         =     3 : 5 
12.   P ( 10 , n -1 ) :  P( 11 , n - 2 )         =     30 : 11 

13.                   =     7
n C 5

n C
 

14.                   =     n
18 C 2n

18 C 
 

15.                   =    45 n
2n C

 

16.             :         =    4 3
n2 C 2

n C
 

17.             :         =    9  : 5 8
2n C

4
2n C

 

18.             :    1r
n C  r

n C    : 1r
n C      =    3  :  4 : 5 

 

19.            +       +   =    10 2
2n C

2
3n C

2
4n C

 

20.        P( n , r )  =  P( n , r + 1 )    ;     =   r
n C 1r

n C   
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เร่ือง วิธีเรียงสบัเปลี่ยนและวิธีจัดหมู 
หนวยท่ี 1                                       เรื่อง กฎเกณฑการนับเบ้ืองตน                                            ภาคเรียนท่ี …..   
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                       ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )          สัปดาหท่ี  5 – 6                                  คาบท่ี  9 - 12 
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

แกโจทยปญหาโดยใชกฎเกณฑเบ้ืองตนเกี่ยวกับการนับ  วิธีเรียงสับเปลี่ยนและวิธีจัดหมูได 

 

สาระการเรียนรู 
1. การเลือกสิ่งของ 1 สิ่งจากเซต A   จะมีวิธีเลือกเทากับ  n(A)  วิธี 
2. การเลือกสิ่งของเซตละ 1 ช้ินจากเซต A1  และเซต A2  จะมีวิธีเลือก 

เทากับ     n(A1)  n(A2)  วิธี 
3. การเลือกสิ่งของจากหลายเซตๆละ 1 สิ่งจากเซต A1, A2, A3, ... , Ak เซต   จะมีวิธีเลือก   

เทากับ   n(A1)   n(A2)      n(A3) ...  n(Ak)   วิธี 
4. การเลือกสิ่งของ 1 สิ่ง จากเซต A1  หรือเซต A2  จะมีวิธีเลอืก 

เทากับ  n(A1) +  n(A2)  วิธี 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 

1. สามารถใชหลักการคํานวณวิธีเขียนแผนภาพตนไมแกปญหาได 
2. สามารถใชกฎเกณฑการนับเบ้ืองตนในการหาจํานวนเหตุการณอยางงายได 

กิจกรรมการเรียนรู 
      สมมตินักเรียนมีเสื้อท่ีชอบใส 3  ตัว และกางเกงตัวโปรด 2 ตัว นักเรียนจะมีวิธีใสเสื้อ และกางเกงไดกี่วิธี 
                  นักเรียนวาจะเลอืกใสเสื้อและกางเกงกอน 

เลือกใสเสื้อกอน     เลือกใสกางเกงกอน 
 เสื้อ  กางเกง    กางเกง   เสื้อ 
   ขาส้ัน       สีแดง 
 สีแดง      ขาส้ัน   สีเขียว 
   ขายาว       สีเหลือง 
  

   ขาส้ัน       สีแดง 
 สีเขียว      ขายาว   สีเขียว 
                 ขายาว       สีเหลือง 
       

   ขาส้ัน        
 สีเหลือง       

ขายาว           
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- นักเรียนสังเกตวาถาเรามองเปนเซตของเสื้อ และเซตของกางเกง แลวนักเรยีนเขียนออกมาในรูป
ของความสัมพันธ 

โดยให แทน เซตของเส้ือ และ แทน เซตของกางเกง  จะได A B
ผลคูณคารทีเซียน = { (แดง,ขาส้ัน) ,(แดง,ขายาว) , (เขียว,ขาส้ัน) , (เขียว,ขายาว) , (เหลือง,ขาส้ัน), BA

      (เหลือง,ขายาว) } 
ผลคูณคารทีเซียน AB = { (ขาส้ัน,แดง) , (ขาสั้น,เขียว) , (ขาสั้น,เหลือง) , (เขายาว,แดง) , (ขายาว,เขียว) , 
       (ขายาว,เหลือง) } 

- จํานวนสมาชิกของเซตของความสัมพันธขางตน  (6) 
- นักเรียนวาเลข 6 สัมพันธกับเซต A และเซต B อยางไร ( เกิดจากจํานวนสมาชิกในเซตของเส้ือ 

และเซตของกางเกงคูณกัน  ดังน้ันจะมีวิธีใสเสื้อและกางเกงท้ังหมด = 3 x 2  =  6 วิธี ) 
     สมมติวานักเรียนมีเสื้อเช้ิตสีตางกัน 4 ตัว กางเกงตางกัน 3 ตัว และรองเทาตางกัน 2 คู นักเรียนจะมีวิธใีสเสื้อ   
กางเกงและรองเทาไดกี่วิธี 

- นักเรียนวาจะเลอืกใสเสื้อ กางเกง หรือ รองเทากอน 
     สมมตินักเรียนเลือกเสื้อ แลวตามดวยกางเกง และสุดทายคือรองเทาจะได 
    รองเทา1      รองเทา1 
  กางเกง1      กางเกง1 
    รองเทา2      รองเทา2 
    รองเทา1      รองเทา1 

เสื้อ1 กางเกง2     เสื้อ2 กางเกง2  
    รองเทา2      รองเทา2 
    รองเทา1      รองเทา1 
  กางเกง3      กางเกง3 
    รองเทา2      รองเทา2  
 
  

รองเทา1      รองเทา1 
  กางเกง1      กางเกง1 
    รองเทา2      รองเทา2 
    รองเทา1      รองเทา1 

เสื้อ3 กางเกง2     เสื้อ4 กางเกง2  
    รองเทา2      รองเทา2 
    รองเทา1      รองเทา1 
  กางเกง3      กางเกง3 
    รองเทา2      รองเทา2   
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- นักเรียนสังเกตวาถาเรามองเปนเซตของเสื้อ เซตของกางเกง และเซตของรองเทา แลวใหนักเรียน
เขียนออกมาในรูปของความสัมพันธ 

โดยให แทน เซตของเสื้อ  B แทน เซตของกางเกง  และ C  แทน เซตของรองเทา จะไดวา A       
ผลคูณคารทีเซียน { (เสื้อ1,กางเกง1,รองเทา1) , (เสื้อ1,กางเกง1,รองเทา2) , (เสื้อ1,กางเกง1,รองเทา3) , 
(เสื้อ1,กางเกง1,รองเทา4) , (เสื้อ1,กางเกง2,รองเทา1) , (เสื้อ1,กางเกง3,รองเทา1) , ... , (เสื้อ4,กางเกง3,รองเทา2) } 

 CBA

- จํานวนสมาชิกของเซตของความสัมพันธ  (24) 
- นักเรียนวาเลข 24 สัมพันธกับเซต A เซต B และเซต C  อยางไร 

 ( เกิดจากจํานวนสมาชิกในเซตของเสื้อ เซตของกางเกง และเซตของรองเทาคูณกัน ดังน้ันจะมีวิธีใสเสื้อ 
กางเกงและรองเทา ท้ังหมด = 4 x 3 x 2 = 24 วิธี ) 
 

       นักเรียนสามารถสรุปกฎเกณฑการนับเบ้ืองตน ไดดั้งน้ี 
 

            
 

 

 การเลือกสิ่งของ 1 สิ่งจากเซต A   จะมีวิธีเลือกเทากับ  n(A)  วิธี 
การเลือกสิ่งของเซตละ 1 ช้ินจากเซต A1  และเซต A2  จะมีวิธีเลือกเทากับ     n(A1)  n(A2)  วิธี 
การเลือกสิ่งของจากหลายเซตๆละ 1 สิ่งจากเซต A1, A2, A3, ... , Ak เซต   จะมีวิธีเลือก   

 n(Ak)   วิธี ... n(A3) เทากับ   n(A1)   n(A2) 

 
 
 
 
 
 

ตัวอยางท่ี 4     มีถนนจากกรุงเทพฯ ถึงลพบุรี 3 สาย และมีถนนจากลพบุรีถงึนครราชสีมาอยู 4 สาย ถาจะขับรถยนต
จากกรุงเทพฯ ถึงนครราชสีมาโดยขับผานลพบุรี จะใชเสนทางท่ีตางกันไดหมดกี่เสนทาง เขียนภาพแสดงการเดินทาง
เพื่อตรวจคําตอบดวย 
วิธีทํา สามารถเขียนเปนแผนภาพตนไม   
                               นครราชสีมา1 
     ลพบุรีสาย1  นครราชสีมา2 
        นครราชสีมา3 
        นครราชสีมา4 
        นครราชสีมา1 
  กรุงเทพ   ลพบุรีสาย2  นครราชสีมา2 
        นครราชสีมา3 
        นครราชสีมา4 
        นครราชสีมา1 
     ลพบุรีสาย3  นครราชสีมา2 
        นครราชสีมา3 
        นครราชสีมา4 
  ดังน้ันจะใชเสนทางท่ีตางกันไดท้ังหมด  =  3 x 4 = 12   เสนทาง 
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- ความสัมพันธท่ีเกิดข้ึนจากแผนภาพตนไมสามารถเขียนเปนเซตของคูลําดับไดดังน้ี 
 { (กทม,ลพบุร1ี,นครราชสีมา1) ,  (กทม,ลพบุรี1,นครราชสีมา2),(กทม,ลพบุรี1,นครราชสีมา3) ,(กทม
,ลพบุรี1,นครราชสีมา4) , (กทม,ลพบุรี2,นครราชสีมา1) , ... , (กทม,ลพบุรี3,นครราชสีมา4) }  
มีจํานวนสมาชิกท้ังหมด  12 วิธ ี

- นักเรียนวา เลข 12 สัมพันธกับจํานวนเสนทางในแตละจังหวัดอยางไร  (12 เกิดจาก  34 ) 
 

ตัวอยางท่ี 5   ถาโยนเหรยีญบาท 1 เหรียญ  3  ครั้ง จะไดผลตางๆกันท้ังหมดก่ีวิธี อะไรบาง และจงเขียนแผนภาพ
ตนไมเพื่อตรวจสอบคําตอบ 
วิธีทํา       

สามารถเขียนแผนภาพไดดังน้ี 
  เหรียญที่ 1           เหรียญที่ 2           เหรียญที่ 3 
        หัว 
     หัว   
        กอย 
  หัว      หัว 
     กอย   
        กอย 
        หัว 
     หัว       
        กอย 
  กอย      หัว 
     กอย 
        กอย 
 

  ดังน้ันจะไดจํานวนวิธีท้ังหมด  =  2 x 2 x 2  =  8 วิธี 
- นักเรียนวาเลข 8 สัมพันธกับจํานวนผลลัพธในครั้งท่ี 1 , 2 และ 3 อยางไร  

( 12 เกิดจาก  2 x 2 x 2 ) 
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ตัวอยางท่ี 6    อาหารคาว 7 ชนิด ของหวาน 3 ชนิด ถาตองการรับประทานอาหารคาวหรือหวานก็ได 1 ชนิด  จะ
รับประทานไดกี่วิธี  
วิธีทํา      นักเรียนคิดวาการเลอืกในตัวอยางน้ีมีกรณี  
               ( 2 กรณี คือ กรณีเลือกอาหารคาวและเลือกอาหารหวาน ) 

กรณีเลือกอาหารคาวจะเลือกได          7  ชนิด   ดังน้ัน จะได n(A) = 7    
กรณีเลือกอาหารหวานจะเลอืกได      3  ชนิด   ดังน้ัน จะได  n(B) = 3       
ถาในการคิดแบบแบงเปนกรณี  การหาจํานวนวิธีท้ังหมด ใหนําจํานวนวิธีแตละกรณีมาบวกกัน  
ดังน้ัน จํานวนวธิีท้ังหมดในขอนี้  =  7 + 3  =  10  วิธ ี 

               จากตัวอยางวามีวิธีการคิดตางจากตัวอยางอื่น ๆ อยางไร 
( การเลือกสิ่งของ 1 สิ่ง จากเซต A1  หรอืเซต A2  จะมีวิธีเลือก   เทากับ  n(A1) +  n(A2)  วิธ ี) 
 

ยกตัวอยางเกีย่วกับการจัดเรียงตัวเลข  ดังน้ี 
 1) จํานวนเต็มบวกซึ่งมี 4 หลกัมีท้ังหมดกี่จํานวน 

วิธีทํา  
        

            
 

 
      ดังน้ัน จํานวนเต็มบวกซึ่งมี 4 หลักมีท้ังหมด  =   9 x 10 x 10 x 10  =  9,000   จํานวน 
 
 
 2) จํานวนคี่บวกซึ่งมี 4 หลักมท้ัีงหมดก่ีจํานวน 

วิธีทํา  
        

            

ใหนักเรียนพิจารณาแตละหลัก ดังน้ี 
- หลักหนวยมีเลขที่เปนไปไดก่ีจํานวน (10) 
- หลักสิบมีเลขท่ีเปนไปไดก่ีจํานวน (10) 
- หลักรอยมีเลขที่เปนไปไดก่ีจํานวน (10) 
- หลักพันมีเลขท่ีเปนไปไดก่ีจํานวน (  9 

เพราะถาเปนเลข 0 จะไดเลขเพียง 3 หลัก ) 

โจทยขอน้ีมีเง่ือนไขอะไรเพ่ิมเติม (จํานวนคี่ ) 
เลขจํานวนคี่ดูจากอะไร ( หลักหนวยตองเปนเลขคี่ 
) 
ใหนักเรียนพิจารณาแตละหลัก ดังน้ี 

- หลักหนวยมีเลขที่เปนไปไดก่ีจํานวน (5) 
- หลักพันมีเลขท่ีเปนไปไดก่ีจํานวน (9) 
- หลักรอยมีเลขที่เปนไปไดก่ีจํานวน (10) 

1,2,3,4,5,6,7,8,9 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

1,3,5,7,9 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

1,2,3,4,5,6,7,8,9 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

 

 
 
      ดังน้ัน จํานวนค่ีบวกซึ่งมี 4 หลักมีท้ังหมด  =   9 x 10 x 10 x 5  =  4,500   จํานวน 
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               3)  จํานวนเต็มบวกซึ่งมี 4 หลักและหลักหนวยเปน 0 มีท้ังหมดก่ีจํานวน 

วิธีทํา  
        

ใหนักเรียนพิจารณาแตละหลัก ดังน้ี 
- หลักหนวยมีเลขที่เปนไปไดก่ีจํานวน (1) 
- หลักพันมีเลขท่ีเปนไปไดก่ีจํานวน (9) 
- หลักรอยมีเลขที่เปนไปไดก่ีจํานวน (10) 

        -      หลักสิบมีเลขท่ีเปนไปไดก่ีจํานวน (10) 

โจทยขอน้ีมีเง่ือนไขอะไรเพ่ิมเติม (หลักหนวยตองเปน 0 ) 

            1,2,3,4,5,6,7,8,9 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

0 

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 
 

 
 

 
ดังน้ัน จํานวนเต็มบวกซึ่งมี 4 หลักและหลักหนวยเปน 0 มท้ัีงหมด =  9 x 10 x 10 x 1 =  900   จํานวน 

  
              4) จากเลข 0 – 9 สามารถสรางเลข 4 หลัก โดยหามใชเลขซ้ํากัน  ไดท้ังหมดกี่จํานวน  

วิธีทํา โจทยขอนี้มีเงื่อนไขอะไรเพ่ิมเติม   ( หามใชเลขซํ้า ) 
 

     
   
            
 

 

ใชเลขได 9 ตัว คือ 1 – 9 ยกเวน   0 

 ใชเลขได 8 ตัว เพราะใชเลขในหลักพันและหลักรอยไปแลว 2 ตัว 

ใชเลขได 7 ตัว เพราะใชเลขใน 3 หลักแรกไปแลว 3 ตัว 

ใชเลขได 9 ตัว เพราะใชเลขในหลักพันไปแลว 1 ตัว

ดังน้ัน สามารถสรางเลข 4 หลกั โดยหามใชเลขซ้ํากัน  ไดท้ังหมด = 9 x 9 x 8 x 7 =  4,536   จํานวน 
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5) จากเลข 0 – 9 สามารถสรางเลขจํานวนคู  4 หลัก โดยหามใชเลขซ้ํากัน  ไดท้ังหมดก่ีจํานวน  
วิธีทํา โจทยขอนี้มีเงื่อนไขอะไรเพ่ิมเติม ( หามใชเลขซ้ํา และเปนจํานวนคู ) 
  ตองการเลขเปนจํานวนคู ดังน้ัน ตองพิจารณาท่ีหลักหนวยกอน ซึ่งเลขท่ีใชได คือ  0 , 2 , 4 , 6 , 8 

* * ใหนักเรียนพิจารณาท่ีเลข  0   ถาเลข 0 อยูในหลักหนวย หลักพันจะใชเลขได 9 ตัว  แตถาเลข 0 ไมอยู
ในหลักหนวย หลักพันจะใชเลขไดเพียง 8 ตัว คือ ยกเวน 0 และเลขท่ีใชในหลักหนวย 
ดังน้ัน  ในการคิดขอนี้ตองแบงเปนกรณี ดังน้ี 
 กรณีท่ี 1 เลข 0 อยูในหลักหนวย จะได 
 

     
   
            
 

 

ใชเลขได 9 ตัว คือ 1 – 9 ยกเวน   0 

ใชเลขได 8 ตัว เพราะใชเลขในหลักพัน      
และหลักหนวยไปแลว 2 ตัว 

ใชเลขได 7 ตัว เพราะใชเลขในหลักหนวย หลักพัน  
และหลักรอย ไปแลว 3  ตัว 

เลข 0 

ดังน้ัน  ไดจํานวนวิธี   = 9 x 8 x 7 x 1  =  504  จํานวน 
 กรณีท่ี 2  เลข 0 ไมอยูในหลักหนวย จะได 
 

     
   
            
 

 
 

ใชเลขได 8 ตัว คือ ยกเวน  0  และ
เลขท่ีใชในหลักหนวยแลว  

ใชเลขได 8 ตัว เพราะใชเลขในหลักพัน      
และหลักหนวยไปแลว 2 ตัว 

ใชเลขได 7 ตัว เพราะใชเลขในหลักหนวย หลักพัน  
และหลักรอย ไปแลว 3  ตัว 

2 , 4 , 6 , 8    

ดังน้ัน  ไดจํานวนวิธี   =  8 x 8 x 7 x 4  = 1,792   จํานวน 
ดังน้ัน สามารถสรางเลขจํานวนคู  4 หลัก โดยหามใชเลขซ้ํากัน ไดท้ังหมด = 504 + 1,792 = 2,296  จํานวน  
 

จากตัวอยางขางตน จะทําใหนักเรียนเห็นถึงความแตกตางระหวาง การใชเลขซ้ําได กับการหามใชเลขซ้ํา 
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        1.  โรงเรียนแหงหนึ่งจดัอาหารกลางวันโดยใหนักเรียนเลือกอาหารคาวไดหนึ่งอยางและขนมไดหนึ่ง   
              อยาง ถาโรงเรียนจัดอาหารคาว 4 อยาง และขนม  5 อยาง นักเรียนจะมีวิธีเลือกอาหารกลางวันได         
              ท้ังหมดกี่วิธี 
       2.    ในการทอดลูกเตาหนึ่งลูก จะปรากฏผลไดกี่วิธี  

3.    ในการทอดลูกเตาสองลูกพรอมกัน 1 คร้ัง    จะปรากฏผลไดกี่วิธี  
4.    ในการทอดลูกเตา n  ลูก พรอมกัน 1 คร้ัง    จะปรากฏผลไดกี่วิธี  
5.    เม่ือโยนเหรียญบาทหน่ึงเหรียญ   จะปรากฏผลไดกี่วธีิ 
6.    เม่ือโยนเหรียญบาทสองเหรียญ  พรอมกัน 1 คร้ัง    จะปรากฏผลไดกี่วิธี 
7.    เม่ือโยนเหรียญบาท  n เหรียญ   พรอมกัน 1 คร้ัง    จะปรากฏผลไดกี่วิธี 
8.    นักเรียนคนหน่ึงมีเส้ือและกางเกงสําหรับสวมไปเท่ียวอยู 7  ตัว และ 4  ตัว ตามลําดับ เขาจะสวมเส้ือ  
       และกางเกงไปเท่ียวเปนชุดตาง ๆ กนัไดกี่ชุด 

สนามกีฬาแหงหนึ่งมีประตูเขาออก 10 ประตู  ถาคนๆ หนึ่งจะเดินเขาและออกจากสนามกฬีาแหง   9.     
        นั้นทําไดกี่วิธี  ถา 
            1)  เขาประตูใดและออกประตูใดก็ได 
       2)  เขาและออกจากสนามกีฬา โดยไมซํ้าประตูเดิม 

      3)  เขาประตูใดตองออกประตูนั้น 
      10.  มีลูกบอลท่ีแตกตางกนั 4 ลูก  ตองการนําลูกบอลเหลานี้ไปใสในกลอง 5 กลอง  ท่ีแตกตางกนั  อยาก  
              ทราบวาจะมีวิธีการใสลูกบอลท้ัง 4 ลูกกี่วิธี  เมื่อ 
                    1)  ลูกบอลแตละลูกจะใสในกลองใดก็ได 
                    2)  กลองแตละใบจะรับลูกบอลไดไมเกิน 1 ลูก 
                    3)  ลูกบอลท้ัง 4 ลูกอยูในกลองใบเดียวกัน 
                    4)  ลูกบอลแตละลูกอาจจะอยูในกลองเดียวกันได  แตจะอยูในกลองเดียวกันท้ัง 4 ลูกไมได 
       11. ตองการเลือกหนังสือ 3 เลม  ชนิดละ 1 เลม จากภาษาไทย 3 เลม ภาษาอังกฤษ 4 เลม และภาษาฝร่ังเศส 2    
             เลม ทุกเลมแตกตางกันไดทั้งหมดก่ีวิธี 
       12. ประตูเขาโรงภาพยนตรแหงหนึ่งมี 5 ประตู ประตูออกมี 3 ประตู ชายคนหนึ่งจะเขาและออกโรง  
            ภาพยนตรนี้จะไดทั้งหมดก่ีวิธี 
       13.  ตองการเลือกกรรมการผสม ชาย 1 คน หญิง 1 คน จากชาย 5 คน หญิง 7 คน ไดก่ีวิธี 
       14. มีกางเกง 3 ตัว เสื้อ 4 ตัว และรองเทา 5 คู เขาจะมีการแตงตัวก่ีวิธี 
       15. ตองการซื้อกระเปาเดินทาง 1 ใบ แตมีใหเลือกดังนี้ มีทั้งหมด 5 แบบ แตละแบบมี 3 สี แตละสีมี 4 ขนาด   
             จะเลือกไดทั้งหมดก่ีวิธี 

นก 3 ตัว จะมีวิธีเกาะก่ิงไม 5 ก่ิง ไดก่ีวิธี 

ใบงานท่ี  4 

       16. 
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       17. มีจดหมาย 5 ฉบับ  จะนําไปทิ้งในตูไปรษณีย 3 ตูไดก่ีวิธี 
       18. โยนเหรียญ 10 อัน 1 คร้ัง จะเกิดหนาตาง ๆ ไดก่ีแบบ 
       19. โยนลูกเตา 1 ลูก 3 คร้ัง  จะเกิดหนาตาง ๆ ไดก่ีแบบ 
       20. คําโดยใชอักษร 5 ตัว จากคําวา ALGEBRO  ไดก่ีคํา โดยที่อักษรท้ัง 5 ตัวไมซ้ํากันและคําท่ีสรางจะมี  
             ความหมายหรือไมก็ได 
       21. มีหมวกแบบตาง ๆ 7ใบ มีคนอยู 3  คน จะมีวิธีใหคนท้ัง  3 คน คนละ 1ใบนี้เลือกหมวกมาสวมได  
              ทั้งหมดก่ีวิธี 
       22. ขอสอบชุดหนึ่งมีขอสอบแบบถูกผิด 5 ขอ แบบเลือกตอบชนิดมีตัวเลือก 5 ตัวเลือก 10 ขอ นกัเรียนจะมี   
               วิธีแสดงคําตอบไดก่ีวิธี 
       23. ขอสอบคณิตศาสตรฉบับหนึ่งมี 2 ตอน ตอนแรกเปนขอสอบถูกผิด  ซึ่งมีทัง้หมด 5 ขอ ตอนท่ีสองเปน 
                ขอสอบท่ีมีคําตอบใหเลือก 5 ตัวเลือก ซึ่งมีอยู 7 ขอ  ถานักเรียนทําขอสอบฉบับนี้ โดยวิธีการเดา   
                นักเรียนสามารถเลือกเดาไดก่ีวิธี 
       24. ในการประกวดคําขวัญ  กรรมการเลือกสํานวนไวรอบสุดทาย 6 สํานวนเพื่อรับรางวัลท่ี 1 ที ่2 และท่ี 3   
                 ถาทุกรางวัลตองแจก  จะมีวิธีแจกรางวัลไดก่ีวิธี 
       25. มีคาวบอย 5 คน มีมา 7 ตัว  คาวบอยจะมีวิธีเลือกขี่มาไดก่ีวิธี  ( คาวบอย 1 คนตอ มา 1 ตัว ) 
       26. มีรางวัล 10 รางวัล แจกใหแกคน 3 คน (จะไดรับคนละก่ีรางวัลก็ได) ไดก่ีวิธี 
       27. หนังสือเลมหนึ่งมีทั้งหมด 60 หนา มีที่พิมพผิดท้ังหมดอยู 2 แหง อยากทราบวาท่ีพิมพ 2 แหงนี้จะอยูใน  
               หนาหนังสือไดทั้งหมดก่ีวิธี 

                    ก. ที่พิมพผิดท้ัง 2 แหง อยูหนาเดียวกัน 
                    ข. ที่พิมพผิดท้ัง 2 แหง ไมอยูหนาซ้ํากัน 

       28. มีจดหมาย 5 ฉบับ จะท้ิงในตูไปรษณีย 7 ตูไดก่ีวิธี ถาจดหมายแตละฉบับไมซ้ําตูกัน 
       29. มีผูชาย 5 คน ผูหญิง 5 คน ทุกคนจะจับคูเตนรําในเพลง ๆ หนึ่งไดก่ีวิธี โดยชายจับคูกับหณิงเทานั้น 
       30. ชาย 4 คน หญิง 4 คน ยืนสลับกันแบบชาย 2 คน  หญิง 2 คน  เปนแถวยาวไดก่ีวิธี 
       31. จะมีวิธีที่นําชาย 4 คน หญิง 4 คน มายืนเรียงแถวสลับกันแบบชาย 2 คน หญิง 2 คน  
              โดยที่ชายตองยืนหัวแถว 
       32. กําหนดเซตของตัวเลขท้ังหมด  0, 1, 2, ... , 9 จงสรางเลข 5 หลัก โดยใชเลขซ้ํากันได 

                   ก. สรางไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                   ข. สรางเลขคี่ไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                    ค. สรางเลขคูไดทั้งหมดก่ีจํานวน 

       33. จากโจทยขอ 32 ถาใชเลขซ้ํากันไมได 
                    ก. สรางไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                    ข. สรางเลขคี่ไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                    ค. สรางเลขคูไดก่ีจํานวน 
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       34. กําหนดเซตของตัวเลข  1, 2, ... , 9  จงสรางเลข 5 หลัก โดยใชเลขซ้ํากันได 

                   ก. สรางไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                   ข. สรางเลขคี่ไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                   ค. สรางเลขคูไดทั้งหมดก่ีจํานวน 
                   ง. สรางเลขท่ีหารดวย 5 ลงตัวก่ีจํานวน 

       35. กําหนดเซตของตัวเลข  2, 3, 5, 6, 7, 9  จงสรางเลข 3 หลัก ไมซ้ํากันโดยท่ี 
                    ก. ไมมีเง่ือนไขอื่นเพิ่มเติม 
                    ข. มีก่ีจํานวนท่ีมีคานอยกวา 400 
                    ค. มีก่ีจํานวนท่ีเปนเลขคู 
                    ง. มีก่ีจํานวนท่ีเปนเลขคี่ 
                    จ. มีก่ีจํานวนท่ีหารดวย 5 ลงตัว 

        36. กําหนดเซตของตัวเลข{ 1, 2, 3, 4}เราสามารถสรางจํานวนเต็มบวกไดทั้งหมดก่ีจํานวน  
              ถาตัวเลขใชไมซ้ํากัน 
         37. จงหาวาจํานวนเต็มท่ีอยูระหวาง 100 และ 1000 โดยที่แตละหลักไมซ้ํากันมีก่ีจํานวน 
         38. จะมีเลขจํานวนเต็มก่ีตัวระหวาง 1000 กับ 9999  ที่มีเลข 3 ปนอยู 
          39. ชายคนหนึ่งไดตัวเลขมา 5 ตัว 1, 3, 4, 6, 8  เอามาเรียงเพื่อซื้อสลากกินแบงเลขทาย 3 ตัว  
                 ราคาใบละ 10 บาท ปรากฏวาถูกรางวัลเลขทาย 3 ตัว  ไดรับรางวัล 1000 บาท  อยากทราบวาชายคนนี้    
                 กําไร หรือ ขาดทุน 
          40. ปายทะเบียนรถประกอบดวยภาษาอังกฤษและตัวเลขดังนี้ 

   
 ตัวอักษร       ตัวเลข 

             จะสรางทะเบียนรถไดทั้งหมดก่ีคัน  ( ตัวอักษรและตัวเลขสามารถซ้ําได ) 
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เร่ือง ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 
หนวยท่ี 2                 เรื่อง การทดลองสุม แซมเปลสเปซ และเหตุการณ                           ภาคเรียนท่ี  …..    
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                     ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )       สัปดาหท่ี  7                      คาบท่ี 13 – 14   
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

อธิบายการทดลองสุม เหตุการณ ความนาจะเปนของเหตุการณ และหาความนาจะเปนของเหตุการณท่ี
กําหนดใหได 

 
สาระการเรียนรู 
 การทดลองสุม (Random Experiment)  คือ  การทดลองท่ีผลลัพธอาจจะเกิดข้ึนไดแตกตางกันหลายอยาง  
แตเราไมทราบวาผลลัพธใดจะเกิดข้ึน   

ผลลัพธ (Out Come)  คือ  ผลท่ีไดจากการทดลองสุมท่ีเสร็จสิ้นลง  ซึ่งปรากฎผลลัพธเพียงทางหนึ่งทาง
เดียวเทาน้ัน   

แซมเปลสเปซ  (Sample Space)  คือ  เซตของผลลัพธท่ีอาจเกดิข้ึนไดท้ังหมดจากการทดลองสุม  และเปน
สิ่งท่ีเราสนใจ  เขียนแทนดวยสัญลักษณ  S   

เหตุการณ (Events)  คือ  สับเซตของแซมเปลสเปซ  ซึ่งเขียนแทนดวย  E  
 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 

1. เขียนแซมเปลสเปซของการทดลองสุมท่ีกําหนดใหได 
2. เขียนเหตุการณท่ีสนใจซ่ึงเปนสับเซตของแซมเปลสเปซท่ีกําหนดใหได 
 

กิจกรรมการเรียนรู 
 ในชีวิตประจําวัน เราตองเผชิญกับการตัดสินใจในการทําสิ่งใดสิ่งหน่ึง เชน ในการลงทุนทําธุรกิจ เราตองดูวามี
โอกาสไดกําไรมากแคไหน คุมกับการลงทุนหรือไม เปนตน ซึ่ง โอกาสในที่น้ี คือ การคาดการณลวงหนาของเหตุการณตางๆ 
ที่จะเกิดขึ้น ดังน้ัน เพ่ือใหการ คาดการณเปนไปไดอยางถูกตองและดีที่สุด จึงมีการคิดทฤษฎีที่ใชในการหาโอกาสที่จะเกิดขึ้น 
เรียกวา ทฤษฎีความนาจะเปน 
 
            สรุป 
            ทฤษฎีความนาจะเปน คือ ทฤษฎีที่ศึกษาเก่ียวกับโอกาสที่จะเกิดขึ้นไดของเหตุการณตาง ๆ เพ่ือใชในการตัดสินใจ 
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ตัวอยางที่ 7    การโยนลูกเตา 1 ลูก 1 ครั้ง ถาผลลัพธที่เราสนใจ คือ จํานวนแตมที่ได จงเขียนแซมเปลสเปซ 

  ให  S1 แทนแซมเปลสเปซ จะได  
   S1 =  { 1 , 2 , 3 , 4  , 5 , 6 } 
 แตถาผลลัพธที่เราสนใจ คือ แตมของลูกเตาที่ได เปนจํานวนคู หรือจํานวนคี่  
   ให  S2 แทนแซมเปลสเปซ จะได  
   S2 =  { จํานวนคู , จํานวนคี่ } 
 จากขางตน จะเห็นวา แซมเปลสเปซท่ีเขียนไดไมเหมือนกัน ดังน้ัน ในการทดลองสุมน้ี สามารถเขียนแซม
เปลสเปซไดมากกวาหน่ึงวิธี 
- จากผลลัพธทั้งหมดที่เปนไปได ถาเราสนใจผลลัพธเพียงบางตัว เราจะเรียก เซตของผลลัพธบางตัวที่เราสนใจ

น้ีวา  เหตุการณ 
 
สรุป 

เหตุการณ (Events)  คือ  สับเซตของแซมเปลสเปซ  ซึ่งเขียนแทนดวย  E    
 

ตัวอยางท่ี 8   ในการโยนลูกเตา 1 ลูก 1 ครั้ง  ถาผลลัพธท่ีสนใจคือ  จํานวนแตมท่ีได จะได 
S = { 1,2,3,4,5,6 } 

   ถาให    E1  เปนเหตุการณท่ีไดแตมซึ่งหารดวย 3 ลงตัว      จะได  E1 = { 3,6 } 
               E2  เปนเหตุการณท่ีไดแตมมากกวา 2                     จะได  E2 = { 3,4,5,6 } 

- จากความรูขางตน ครูใชคําถามนํา ใหนักเรียนชวยกันสรุปขอสังเกต ตางๆ ดังน้ี 
  ขอสังเกต 
 

     1.  เพราะวา      S  ดังน้ัน    เปนเหตุการณ 
     2.  เพราะวา   S    S  ดังน้ัน  S  เปนเหตุการณ 
     3.  ถา  S  เปนเซตจํากัด  และ  E  เปนเหตุการณแลว  
           3.1  E  เปนเซตจํากัด 
           3.2  0     n(E)    n(S) 
           3.3  n(E)  =  0  เมื่อ  E  =   
           3.4  n(E)  =  n(S)  เมื่อ  E  =  S 
 
ตัวอยางท่ี 9    โยนเหรียญเท่ียงตรง 1 อัน 1 ครั้ง ถาผลลัพธท่ีสนใจ  คือ หนาของเหรียญท่ีข้ึน จะได 

 S   =   { H,T }  เมื่อ  H  แทนหัว  และ  T  แทนกอย 
 

ตัวอยางท่ี 10     โยนเหรียญ 2 อนั 1 ครั้ง  ถาผลลัพธท่ีสนใจ  คือ  หนาของเหรยีญท่ีข้ึน จะได 
  S   =  { HH,HT,TH,TT }   
 เหตุการณท่ีไดหัวสองอัน  คือ  E1  =  { HH } 
 เหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหนาเดียวกัน  คือ  E2  =  { HH , TT } 
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ตัวอยางท่ี 11     โยนเหรียญ 1 อนั 4 ครั้ง และสนใจจํานวนครั้งท่ีแตมข้ึนหัว จะได 
                       S  =  { 1,2,3,4 } 
 
ตัวอยางท่ี 12     โยนลูกเตา 2 ลูก 1 ครั้ง ถาผลลัพธท่ีสนใจ  คือ  จํานวนแตมท่ีได จะได 

          S = { (1,1),(1,2),(1,3),(1,4),(1,5),(1,6) 
                           (2,1),(2,2),(2,3),(2,4),(2,5),(2,6)  
                            (3,1),(3,2),(3,3),(3,4),(3,5),(3,6) 

               (4,1),(4,2),(4,3),(4,4),(4,5),(4,6) 
               (5,1),(5,2),(5,3),(5,4),(5,5),(5,6) 
              (6,1),(6,2),(6,3),(6,4), (6,5),(6,6) } 
เหตุการณท่ีผลรวมของแตมเปน 4 คือ  E1 = { (1,3),(2,2),(3,1) } 
เหตุการณท่ีมีลูกเตาข้ึนแตมเหมือนกัน E2 = { (1,1),(2,2),(3,3),(4,4),(5,5),(6,6)} 
 

ตัวอยางท่ี 13     โยนลูกเตา 2 ลูก 1 ครั้ง ถาผลลัพธท่ีสนใจ  คือ  ผลรวมของแตมท่ีได จะได 
   S =  { 2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12 } 
     เหตุการณท่ีผลรวมแตมของลกูเตาท้ังสองลูกเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัว คือ  E1  =  { 3,6,9,12 } 
 เหตุการณท่ีไดผลรวมแตมของลูกเตาท้ังสองลูกมากกวา 12 คือ E2 =    
         เหตุการณท่ีไดผลรวมแตมของลูกเตาท้ังสองเปนจํานวนเฉพาะ คือ  E3 = { 2,3,5,7,11} 
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1. จากการจับฉลากท่ีประกอบดวยสลากท่ีมีรางวัล  3  ใบ  และไมมีรางวัล  7  ใบ  จงหาเหตุการณท่ีสนใจ  
คือ การไดสลากท่ีมีรางวัล 

2. จงหาแซมเปลสเปซ  และจํานวนสมาชิกของแซมเปลสเปซ  ของการทดลองสุม  ซ่ึงประกอบดวยการ
เลือกสระในภาษาอังกฤษ  1  ตัว  จากสระท้ังหมด  5  ตัว 

3. มีบัตรอยู  5  ใบ  ซ่ึงแตละใบมีหมายเลข  1 , 2 , 3 , 4 , 5  ตามลําดับสุมหยิบบัตรมา  2  ใบพรอมกัน       จง
หาเหตุการณท่ีผลรวมของหมายเลขบนบัตรท้ัง  2   ใบเปนจํานวนคู 

4. จงหาแซมเปลสเปซ  และจํานวนสมาชิกของแซมเปลสเปซ  ของการทดลองสุม  ซ่ึงประกอบดวย       การ
หยิบลูกแกวจากกลองท่ีมีลูกแกวสีตาง ๆ  3  ลูก  คือ  สีแดง  สีเขียว  และสีขาว  อยางละ 1 ลูก       ตาม
เง่ือนไขตอไปนี้ 
1)  หยิบลูกแกว  1  ลูก 
2)  หยิบลูกแกว  2  ลูก  พรอม ๆ กัน 
3)  หยิบลูกแกว  2  ลูก  โดยหยิบคร้ังละ  1  ลูก  และไมใสคืน 
4) หยิบลูกแกว  2  ลูก  โดยหยิบคร้ังละ  1  ลูก  และใสคืนกอนท่ีจะหยบิคร้ังตอไป 

5. กําหนดให S แทนแซมเปลสเปซ  จงหา n(S) จากการทดลองสุมในแตละขอตอไปนี้ 
1) ทอดลูกเตา 2 ลูก พรอมกัน 1 คร้ัง 
2) จัดหนังสือ 4 เลมแตกตางกนั วางเรียงบนช้ันหนังสือ 
3) จัดชาย 4  คน หญิง 4 คน ยืนสลับกันหนึ่งตอหนึ่ง 
4) สุมหยิบลูกบอล 2 ลูก จากลูกบอลท่ีมีสีตางกัน 5 ลูก 
5) จัดเดก็ 6 คน นั่งลอมรอบโตะกลม 

6. ในกลองใบหนึ่งมีลูกบอลสีแดง  2  ลูก  สีขาว  1  ลูก  ถาเราหยิบลูกบอลออกจากกลองมา     1  ลูก     โดย
วิธีสุม  (หยิบโดยมองไมเห็นลูกบอล) 
1)  จงหาแซมเปลสเปซ  ของสีของลูกบอลท่ีจะเกิดข้ึน 
2) จงหาแซมเปลสเปซ  ของลูกบอลท่ีหยิบออกมาได 
โยนเหรียญ  จาํนวน  5  เหรียญ  ใน  1  คร้ัง  ผลลัพธท่ีสนใจคือ  จํานวนเหรียญ  ท่ีข้ึนหนาหัว  และให    S  
แทนแซมเปลสเปส 
1)   E1  แทนเหตุการณท่ีมีเหรียญข้ึนหนาหัว มากกวาข้ึนหนากอย  จงหา  n(E1) 
2 )   E2  แทนเหตุการณท่ีมีเหรียญท่ีข้ึนหนาหัว   และหนากอยจํานวนเทากัน  จงหา n(E2) 
 

ความนาจะเปน  ( Popbability ) 

ใบงานท่ี 1 

7. 
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8. กลองใบหน่ึงมีลูกบอลแตกตางกันท้ังหมด 7 ลูก โดยเปนลูกบอลสีแดง 4  ลูก ลูกบอลสีขาว 3 ลูก สุมหยิบ

ลูกบอลข้ึนมา 2 ลูก และให  
 S   แทนแซมเปลสเปส 

              E1   แทนเหตุการณท่ีหยิบแลวไดลูกบอลสีแดง 
         E2  แทนเหตุการณท่ีหยิบแลวไดลูกบอลสีขาว 
              E3  แทนเหตุการณท่ีหยิบแลวไดลูกบอลสีละ 1  ลูก 
        จงหา n(S) , n(E1) ,  n(E2) ,  n(E3)   
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เร่ือง ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 
หนวยท่ี 2                        เรื่อง การดําเนินการของ เซตของเหตุการณ                               ภาคเรียนท่ี  …..    
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                   ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )         สัปดาหท่ี  8                     คาบท่ี 15 - 16   
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

อธิบายการทดลองสุม เหตุการณ ความนาจะเปนของเหตุการณ และหาความนาจะเปนของเหตุการณท่ี
กําหนดใหได 

 
สาระการเรียนรู 
 ยูเนียนของเหตุการณ  (Union  of  Events) 
 ถา   E1  และ E2  เปนเหตุการณสองเหตุการณ  แลว  ยูเนียนของเหตุการณ E1  และ E2 เปนเหตุการณซึ่ง
ประกอบดวยสมาชิกของเหตุการณ E1 หรือของเหตุการณ E2 หรือท้ังสองเหตุการณ  ซึ่งเขียนแทนดวย E1E2  
  อินเตอรเซ็กชั่นของเหตุการณ  (Intersection  Events)  
  ถา   E1  และ E2  เปนเหตุการณสองเหตุการณ  แลว  อินเตอรเซ็กช่ันของเหตุการณ E1  และ E2 เปนเหตุการณ
ซึ่งประกอบดวยสมาชิกท่ีอยูท้ังในเหตุการณ E1 และ เหตุการณ E2 ซึ่งเขียนแทนดวย E1   E2 
  คอมพลีเมนตของเหตุการณ  (Complement  of  an  Events) 
 ถา   E  เปนเหตุการณซึ่งอยูในแซมเปลสเปซ  S  แลว  คอมพลีเมนตของเหตุการณ  E  คือเหตุการณท่ี
ประกอบดวยสมาชิกท่ีอยูในแซมเปลสเปซ  S  แตไมอยูในเหตุการณ  E  ซึ่งเขียนแทนดวย  E   
  ผลตางของเหตุการณ  (Difference  of  Events)  
  ถา   E1  และ  E2   เปนเหตุการณสองเหตุการณ   แลวผลตางของ E1  และ  E2  หมายถึง  เหตุการณท่ี
ประกอบดวยผลลัพธใน  E1  แตไมเปนผลลัพธใน  E2  เขียนแทนดวยสัญลักษณ  E1    -  E2  

เหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน  (Mutually  Exclusive  Events)   
  ถา   E1  และ  E2   เปนเหตุการณสองเหตุการณ   E1  E2        แลวจะเรียกเหตุการณ  E1  และ E2 วา
เหตุการณท่ีไมเกิดรวมกัน   
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

1. หา ยูเนียน (Union ) , อินเตอรเซ็กช่ัน (Intersection ) , คอมพลีเมนต (Complement )  
 และ ผลตาง  (Difference )  ของเหตุการณท่ีกําหนดใหได 
2. บอกไดวาเหตุการณท่ีกําหนดให 2 เหตุการณใดๆ เปนเหตุการณท่ีเกิดรวมกันหรือไม 

กิจกรรมการเรียนรู 
 BA   คือ เซตท่ีประกอบดวยสมาชิกใน A หรือ ใน B 
 BA   คือ เซตท่ีประกอบดวยสมาชิกใน A และ ใน B 
 BA   คือ เซตท่ีประกอบดวยสมาชิกใน A แตไมอยูใน B 
 A   คือ เซตท่ีประกอบดวยสมาชิกท่ีอยูในเซตท้ังหมด แตไมอยูใน A 
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 ซึ่งจากท่ีแซมเปลสเปซและเหตุการณ ก็เปนเซตเชนเดียวกัน ดังน้ัน การดําเนินการบนเซต ของเหตุการณ จึง
คิดเชนเดียวกับการดําเนินการบนเซต ดังน้ี 
 ยูเนียนของเหตุการณ  (Union  of  Events) 

  ถา   E1  และ E2  เปนเหตุการณสองเหตุการณ  แลว  ยูเนียนของเหตุการณ E1  และ E2 เปน
 เหตุการณซึ่งประกอบดวยสมาชิกของเหตุการณ E1 หรือของเหตุการณ  E2 หรอืท้ังสองเหตุการณ   ซึ่ง
เขียนแทนดวย  E1   E2 
 เชน   ในการทอดลูกเตา  1  ลูก  1  ครั้ง 
   S    =  { 1,2,3,4,5,6 } 
                            ถา E1 เปนเหตุการณท่ีไดแตมซ่ึงหารดวย  3  ลงตัว 
          E1     =  { 3,6 } 
  ถา E2 เปนเหตุการณท่ีไดแตมเปนเลขค่ี 
          E2     =  { 1,3,5 } 
    ดังน้ัน   E1   E2  =  { 1,3,5,6 } 
 
 อินเตอรเซ็กชั่นของเหตุการณ  (Intersection  Events)  

   ถา   E1  และ E2  เปนเหตุการณสองเหตุการณ  แลว  อินเตอรเซ็กช่ันของเหตุการณ E1  และ E2 
 เปนเหตุการณซึ่งประกอบดวยสมาชิกท่ีอยูในเหตุการณ E1 และเหตุการณ E2 เขียนแทนดวย  E1  E2 
 เชน   ในการโยนเหรยีญ  3  อัน  1  ครั้ง 



   S    =  { HHH,HHT,HTH,HTT,THH,THT,TTH,TTT } 
         ถา E1 เปนเหตุการณท่ีโยนไดหัว  2  ครั้ง   
               E1     =  { HHT,HTH,THH } 
        ถา E2 เปนเหตุการณท่ีไดหัวในการโยนครั้งแรก 
               E2     =  { HHH,HHT,HTH,HTT } 
    ดังน้ัน   E1   E2  =  { HHT,HTH } 
 คอมพลีเมนตของเหตุการณ  (Complement  of  an  Events) 

  ถา   E  เปนเหตุการณซึ่งอยูในแซมเปลสเปซ  S  แลว  คอมพลีเมนตของเหตุการณ  E  คือ
 เหตุการณท่ีประกอบดวยสมาชิกท่ีอยูในแซมเปลสเปซ  S  แตไมอยูในเหตุการณ  E  ซึ่งเขียนแทนดวย  E   
 เชน       ในการโยนเหรยีญ  2  อัน  1  ครั้ง 
              S    =  { HH,HT, TH,TT } 
        ถา E  เปนเหตุการณท่ีข้ึนหัวท้ังสองอัน 
        E      =  { HH } 
   ดังน้ัน    E   =  { HT, TH,TT } 
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 ผลตางของเหตุการณ  (Difference  of  Events)  

   ถา   E1  และ  E2   เปนเหตุการณสองเหตุการณ   แลวผลตางของ  E1  และ  E2  หมายถึง  
 เหตุการณท่ีประกอบดวยผลลพัธใน  E1  แตไมเปนผลลัพธใน  E2 เขียนแทนดวยสัญลักษณ  E1    -  E2 
 เชน   ในการโยนลูกเตา  1  ลูก  1  ครั้ง 
   S    =  { 1,2,3,4,5,6 } 
         ถา E1 เปนเหตุการณท่ีไดแตมเปนเลขค่ี 
               E1     =  { 1,3,5 } 
        ถา E2 เปนเหตุการณท่ีไดแตมซ่ึงหารดวย  3  ลงตัว 
          E2     =  { 3,6 } 
    ดังน้ัน   E1 -  E2  =  { 1,5 } 
 เหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน  (Mutually  Exclusive  Events)  
   ถา   E1  และ  E2   เปนเหตุการณสองเหตุการณ ท่ีมี  E1  E2    0   แลวจะเรียกเหตุการณ       
 E1  และ E2 วาเหตุการณท่ีไมเกิดรวมกัน   
 เชน   ในการโยนลูกเตา  1  ลูก  1  ครั้ง 
   S    =  { 1,2,3,4,5,6 } 
         ถา E1 เปนเหตุการณท่ีไดแตมเปนเลขค่ี 
              E1     =  { 1,3,5 } 
        ถา E2 เปนเหตุการณท่ีไดแตมเปนเลขคู 
              E2     =  { 2,4,6 } 
    ดังน้ัน   E1   E2  =   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 



Retrieved from Digital Repository at Srinakharinwirot University 
http://kids-d.swu.ac.th 

ค 43101 คณิตศาสตรพื้นฐานระดับมัธยมศึกษาปท่ี 6                                                                                          28
 

 
ใบงานท่ี  2 

 
1.  โยนลูกเตา  1  ลูก ใน  1  ครั้ง  ผลลัพธท่ีสนใจ  คือ  แตมของลูกเตา  จะไดวา 

1)  แซมเปลสเปซ  คือ 
2)  ให   E1    แทนเหตุการณท่ีไดแตมเปนจํานวนคู 
           E2    แทนเหตุการณท่ีไดแตมเปนจํานวนเฉพาะ 
3)  ยูเนียนของเหตุการณ  E1  และ  E2  คือ 

4) อินเตอรเซ็กชันของเหตุการณ E1  และ  E2 คือ 
2.   มีคน  5  คน  ในจํานวนน้ี  ม ี นายดําและนายแดงรวมอยูดวย  ใหคนท้ังหมดเรียงแถวยาวอยางสุม  จะไดวา  
        1)  จํานวนผลลัพธในแซมเปลสเปซ  คือ 
        2)  ให  E    แทนเหตุการณท่ีนายดํา  และนายแดงยืนแยกจากกัน  จงหา  E  
3.    โยนลูกเตา  1  ลูก  ใน  1  ครั้ง  ผลลัพธท่ีสนใจ คือ  แตมของลูกเตา   
        ให       E1    แทนเหตุการณท่ีไดแตมเปนจํานวนค่ี 
                     E2    แทนเหตุการณท่ีไดแตมเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัว 

        E3    แทนเหตุการณท่ีไดแตมเปนจํานวนท่ีมากกวา  2    
จงหา    
1) แซมเปลสเปซ   คือ 
2) E1 , E2 , E3 
3) E1  E2  
4) E2  E3  
5) E1  E2  E3 
6) E1  E2   
7) E2  E3   
8) E1  E2 E3 

4.     กลองใบหน่ึงมีลูกบอลสีแดง  หมายเลข  1, 2, 3, 4  หมายเลขละลูก  และมีลูกบอลสีขาวหมายเลข 1, 2, 3, 4, 5  
หมายเลขละลูก  สุมหยิบลูกบอล  1  ลูก  จากกลองใบน้ี  จะไดวา 
  1)  แซมเปลสเปซ คือ 
 2)  ให  E1    แทนเหตุการณท่ีไดลูกบอลสีแดง 

                 E2    แทนเหตุการณท่ีไดลูกบอลหมายเลขท่ีเปนจํานวนคู    
             จงหา E1 , E2 
         3)  หา E1  -  E2      และ      E2  -  E1 
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5.  โยนลูกเตา  2  ลูก  ใน  1  ครั้ง ผลลัพธท่ีสนใจ  คือ  ผลรวมแตมของลูกเตาท้ังสองลูก  จะไดวา 

1)  แซมเปลสเปซ คือ 
2)  ให   E1    แทนเหตุการณท่ีไดผลรวมแตมไมนอยกวา  10 
          E2    แทนเหตุการณท่ีไดผลรวมแตมเปนจํานวนท่ีหารดวย 5  ลงตัว    
      จงหา  E1 , E2 
3)  หา    E1     E2       และ      E2    E1  

6. โยนเหรยีญ  1 เหรียญ  และลูกเตา  1  ลูกใน  1  ครั้ง  ผลลพัธท่ีสนใจคือ  หนาของเหรียญและ 
แตมของลูกเตาท่ีข้ึน  จะไดวา 
1)  แซมเปลสเปซ คือ 
2)  ให  E1    แทนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหนาหัว 
                 E2    แทนเหตุการณท่ีไดแตมของลูกเตาเปนจํานวนค่ี  จงหา  E1 , E2 
3)   หา     E1  -  E2       และ      E2  -   E1 

7. สุมหยิบไพ  1  ใบ  จากไพสาํรับหน่ึง  ผลลพัธท่ีสนใจ  คือ  ดอกไพท่ีได  จะไดวา 
        1)  แซมเปลสเปซ คือ 
        2)  ให  E    แทนเหตุการณท่ีไดไพโพแดง  จงหา  E  และ  E   
8. สุมหยิบไพ  1  ใบ  จากไพสาํรับหน่ึง  ผลลพัธท่ีสนใจ  คือ  แตมของไพท่ีเปนตัวอักษรภาษาอังกฤษท่ีได  
จะไดวา 
        1)  แซมเปลสเปซ คือ 
        2)  ให   E    แทนเหตุการณท่ีไดไพ   J    จงหา  E 
9. กลองใบหน่ึงมีลูกปงปองสีขาว  3 ลูก สีแดง  2 ลูก  สีเขียว  1  ลูก สุมหยิบลูกปงปองจากกลองสามลูก  จงหา 

     1)  แซมเปลสเปซ คือ 
     2)    ให  E1    แทนเหตุการณท่ีไดลูกบอลสีแดงสองลูก 

                 E2    แทนเหตุการณที่ไดลูกบอลสีขาวเพียงหน่ึงลูกเทาน้ัน    
จงหา  E1 , E2 

          3)     หา    E1     E2         ,     E2    E1             และ      E1   -  E2 

         4)  หา     n( E1 ) ,     n( E2 ) และ  n( E2    E1  ) 




10. กลองใบหนึ่งมีลูกปงปอง  ซึ่งมีหมายเลข  1, 2, 3, 4   หมายเลขละ  1  ใบ สุมหยิบลูกปงปองออกมา 2 ลูก    พรอม
กัน ผลลัพธท่ีสนใจ  คือ  หมายเลขของลูกปงปองท่ีหยิบได จะไดวา 
   1)  แซมเปลสเปซ คือ 
   2)  ให  E1    แทนเหตุการณท่ีไดหมายเลขเปนจํานวนคูท้ังสองลูก 

                 E2    แทนเหตุการณที่ไดผลรวมของหมายเลขทั้งสองเปนจํานวนคี่   
    จงหา  E1 , E2 

           3)  หา    E1    E2         ,     E2     E1             และ      E1   -  E2 

           4)  หา     n( E1 ) ,     n( E2 ) และ  n( E2  



   E1  ) 
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11. กลองใบหนึ่งมีลูกปงปอง  ซึ่งมีหมายเลข  1, 2, 3, 4   หมายเลขละ  1  ใบ สุมหยิบลูกปงปองออกมา 2 ลูก      โดย

หยิบทีละลูก แลวใสคืนท่ี  ผลลัพธท่ีสนใจ คือ  หมายเลขของลูกปงปองท่ีหยิบได จะไดวา 
    1)  แซมเปลสเปซ คือ 
    2)  ให  E1    แทนเหตุการณท่ีไดหมายเลขเปนจํานวนคูท้ังสองลูก 

                 E2    แทนเหตุการณที่ไดผลรวมของหมายเลขทั้งสองเปนจํานวนคี่   
          จงหา  E1 , E2 

            3)  หา    E1    E2         ,     E2    E1             และ      E1   -  E2 

            4)  หา     n( E1 ) ,     n( E2 ) และ  n( E2  

 
  E1  ) 
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เร่ือง ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 
หนวยท่ี 2                                         เรื่อง ความนาจะเปน                                                 ภาคเรียนท่ี  …..    
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                     ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )       สัปดาหท่ี  9                      คาบท่ี 17 – 18   
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

อธิบายการทดลองสุม เหตุการณ ความนาจะเปนของเหตุการณ และหาความนาจะเปนของเหตุการณท่ี
กําหนดใหได 

 
สาระการเรียนรู  
 ความนาจะเปน  คือ  อัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีสนใจ  กับจํานวนสมาชิกของแซม
เปลสเปซท่ีมีโอกาสเกิดข้ึนไดเทาๆ กัน   
 ถา    E  เปนเหตุการณท่ีสนใจ   และ  S   เปนแซมเปลสเปซ 
                 n(E)   แทนจํานวนสมาชิกของเหตุการณ   
                  n(S)   แทนจํานวนสมาชิกของแซมเปลสเปซ 
    และให     P(E)   เปนความนาจะเปนของเหตุการณ  E 
          

)(

)(
)ดังน้ัน     (E

Sn

En
P        

  
 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

1. อธิบายความหมายของความนาจะเปนของเหตุการณได 
2. หาความนาจะเปนของเหตุการณท่ีกําหนดให โดยวิธีนับจํานวนสมาชิกของเหตุการณและจํานวนสมาชิก

ของแซมเปลสเปซโดยตรงได 
3. หาความนาจะเปนของเหตุการณท่ีกําหนดให โดยใชความรูเรื่อง กฎการนับ วิธีเรียงสับเปลี่ยน และ วิธีจัด

หมู คํานวณหาจํานวนสมาชิกของเหตุการณและจํานวนสมาชิกของแซมเปลสเปซโดยตรงได 
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กิจกรรมการเรียนรู 
ตัวอยางท่ี 14     จงหาความนาจะเปนของการทอดลูกเตา  1 ลูก 1 ครั้ง  เพื่อใหไดแตมมากกวา 3  
วิธีทํา         ทอดลูกเตา 1 ลูก 1 ครั้ง  จะได  S  =  { 1, 2, 3, 4, 5, 6 } 
        ดังน้ัน                    n(S)   =  6 
       เหตุการณท่ีตองการคือ  ใหข้ึนแตมมากกวา 3 จะได  E  =  { 4, 5, 6 } 
         ดังน้ัน   n(E)   =  3 
        ความนาจะเปนของการทอดลูกเตา 1 ลูก 1 ครั้ง  ใหไดแตมมากกวา 3 คือ 

                       
2
1

6
3


)(

)(
)(

Sn

En
EP       

  ตัวอยาง  จงหาความนาจะเปนของเหตุการณตางๆ ดังตอไปน้ี 
                        1)  ไดหัวสองหวัจากการโยนเหรียญสองอันหนึ่งครั้ง 

วิธีคิด   จากโจทย จะได   
  S = { HH , HT , TH , TT }          ดังน้ัน   n(S)   =  4     
  E = { HH }           ดังน้ัน    n(E)  =  1 

)S(n
)E(n

)E(P 
4

1
 จะได          

                      2)  ไดผลรวมของแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองเปน 2 หรือ 6  จากการโยนลูกเตาสองลูกหน่ึงครั้ง 

วิธีคิด   จากกฎการนับ จะได        n(S)   =  6 x 6 =36       
  E = { (1,1),(1,5),(2,4),(3,3),(4,2),(5,1) }         ดังน้ัน    n(E)   =  3 

12

1

36

3


)(

)(
)(

Sn

En
EP  จะได          

 
                       3)  หยิบไดสลากหมายเลข 5 หรือ 6 หรือ 7 หรอื  8  จากสลาก  10  ใบ  ซึ่งเขียนหมายเลข 1 ถึง10  

กํากับไว 
วิธีคิด  จากโจทย  จะได          

  S = { 1,2,3,4,5,6,7,8,9,10 }  ดังน้ัน    n(S)   =  10      
  E = { 5,6,7,8 }           ดังน้ัน    n(E)   =  4 

)S(n
)E(n

)E(P 
5

2

10

4
 จะได          
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                     4)  ไดคําตอบจากครอบครัว 3 ครอบครัววามีจักรเย็บผาใชท้ังสามครอบครัว  
วิธีคิด   จากกฎการนับ จะได          n(S)   =  2 x 2 x 2  =  8       

  E = { ( มี,มี,มี ) }         ดังน้ัน    n(E)   =  1 

)S(n
)E(n

)E(P 
8

1
 จะได          

                             5)  ไดแตมท่ีเหมือนกันหรอืไดแตม  2  จากลูกเตาลูกใดลูกหน่ึงในการทอดลูกเตาพรอมกันสองลูก 
วิธีคิด   จากกฎการนับ จะได        n(S)   =  6 x 6 =36       

          E = {(1,1),(2,2),(3,3),(4,4),(5,5),(6,6),(1,2),(3,2),(4,2),(5,2),(6,2),(2,1),(2,3),(2,4),(2,5),(2,6)}         
   ดังน้ัน    n(E)   =  16 

9

4

36

16


)(

)(
)(

Sn

En
EP  จะได          

                      6)  ไดหัวและแตมท่ีมากกวา  4  จากการโยนเหรียญหน่ึงเหรียญและทอดลูกเตาหนึ่งลูกหน่ึงครั้ง 
พรอมกัน 

วิธีคิด   จากกฎการนับ จะได        n(S)   =  2 x 6 = 12       
  E = { (H,5),(H,6) }         ดังน้ัน    n(E)   =  2 

)S(n
)E(n

)E(P 
6

1

12

2
 จะได          
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The  terminology of probability 

ใชความรูเรื่องแผนภาพของเวนน – ลอยเลอร(Venn – Euler Diagrams) มาแกปญหาความนาจะเปน 
ตัวอยางท่ี 15  นักเรียนมัธยมศึกษาปท่ี 6 จํานวน 100 คน มีนักเรียน 50 คน ท่ีชอบเรียน คณิตศาสตร  มี 29 คน
ชอบเรียนเคมี และ มี13 คน ชอบเรียนท้ังคณิตศาสตรและเคมี จงหาความนาจะเปนท่ี 
                            1) นักเรียนท่ีชอบเรียนคณิตศาสตร หรือ เคมี 
                            2) นักเรียนท่ีชอบเรียน เคมี แตไมชอบเรียนคณิตศาสตร 
                            3) นักเรียนท่ีไมชอบเรียน เคมี 
วิธีทํา  เขียนแผนภาพของเวนน – ลอยเลอร(Venn – Euler Diagrams) ดังน้ี 
 
                                                                                                                 ให U แทนจํานวนนักเรียนท้ังหมด 
                                                                                                                       M แทนเหตุการณท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียน     
                                                                                                                            คณิตศาสตร 
                                                                                                                        B แทนเหตุการณท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียน  
                                                                                                                             

                                     B                     U 
      M 

29-13 
16 

13     50-13 
      37 

 
   34 = 100-(50 + 16)  

 
 

เคมี                  
 
 
จากแผนภาพจะได    n(S) = 100 
                  1) ความนาจะเปนท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียนคณิตศาสตร หรือ เคมีเทากับ  

                                            P(MB) = 
100

161337   = 
100

66  = 
50

33  

                  2) ความนาจะเปนท่ีไมชอบเรียน เคมี 

                                           P(B/) = 
100

3437   = 
100

71  
100

29

100

71หรือ P(B/) = 1- P(B) = 1-  =  

                  3)ความนาจะเปนท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียน เคมี แตไมชอบเรียนคณิตศาสตร 

                                           P(BM/)  = 
100

16  = 
25

4  
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ตัวอยางท่ี 16    จากการสอบถามนักเรียน 100 คน ปรากฏผลดังนี้ 
                             41 คน ชอบวิชาคณิตศาสตร 26 คน ชอบวิชาภาษาอังกฤษ 
                          29 คน ชอบวิชาวิทยาศาสตร   5 คน ชอบท้ังสามวิชา   
                          8 คน ชอบท้ังวิชาวิทยาศาสตรและภาษาอังกฤษ 
                            19 คน ชอบท้ังวิชาคณิตศาสตรและภาษาอังกฤษ 

15 คน ชอบท้ังวิชาคณิตศาสตรและวิทยาศาสตร 
                           จงหาความนาจะเปนท่ี 
                            1) นักเรียนท่ีไมชอบเรียนท้ังสามวิชา 
                            2) นักเรียนท่ีชอบเรียนเพียงวิชาเดียว 
                            3) นักเรียนท่ีชอบเรียนเพียงสองวิชา 
วิธีทํา  เขียนแผนภาพของเวนน – ลอยเลอร(Venn – Euler Diagrams) ดังน้ี 
                              41 – (14+5+10) = 12  
                                                                                                                               

                                  26 - (14+5+3) = 4 
 
 
                                                                                                  29 – (10+5+3) = 11 
                                                                  

             A                                  B                     U 
 
 
 
 
                                                   C 
                                         100-(41+4+3+11)=41   

5 
15-5=10 

  8-5=3 

 19-5 
 14 

 
                ให U แทนจํานวนนักเรียนท้ังหมด 
                      A แทนจํานวนนักเรียนท่ีเลือกเรียนวิชาคณิตศาสตร 
                     B  แทนจํานวนนักเรียนท่ีเลือกเรยีนวิชาภาษาอังกฤษ 
                     C แทนจํานวนนักเรียนท่ีเลือกเรียนวิชาวิทยาศาสตร 
        จากแผนภาพจะได    n(S) = 100 
                     1)  ความนาจะเปนท่ีนักเรียนท่ีไมชอบเรียนท้ังสามวิชาเทากับ 

                                        P((ABC)/) = 
100

41  

                    2) ความนาจะเปนท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียนเพียงวิชา 

                                        P((A-(BC))(C-(AB))(B-(AC))) = 
100

41112   = 
100

27  

                    3) ความนาจะเปนท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียนเพียงสองวิชา 
                                        P(((AB)-(ABC))((AC)-(ABC))((BC)-(ABC))) 

                                                                      = 
100

31014  =
100

27  
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1. จงหาความนาจะเปนของเหตุการณตางๆ ดังตอไปนี้ 

1)  ไดหัวสองหวัจากการโยนเหรียญสองอันหนึ่งครั้ง 
2)  ไดผลรวมของแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองเปน 2 หรอื 6  จากการโยนลูกเตาสองลูกหน่ึงครั้ง 

        3)  หยิบไดสลากหมายเลข 5 หรอื 6 หรือ 7 หรอื  8  จากสลาก  10  ใบ  ซึ่งเขียนหมายเลข 1 ถึง   10  กํากับไว 
        4)  ไดสลากท่ีมีรางวัลจากการจับสลาก 1 ใบ ท่ีประกอบดวยสลากท่ีมีรางวัล 3 ใบ  และไมมีรางวัล 7 ใบ 
        5)  ไดคําตอบจากครอบครัว 3 ครอบครัววามีจักรเย็บผาใชท้ังสามครอบครัว 
        6)  ไดแตมท่ีเหมือนกันหรือไดแตม  2  จากลูกเตาลูกใดลูกหน่ึงในการทอดลูกเตาพรอมกันสองลูก 
        7)  ไดหัวและแตมท่ีมากกวา  4  จากการโยนเหรียญหน่ึงเหรียญและทอดลูกเตาหนึ่งลกู  หน่ึงครั้ง 
        8)  ไดสีท่ีชอบคือ  สีฟาหรือชมพูจากการสอบถามนางสาวมานี  ถึงสีของผาเช็ดหนาท่ีชอบสองสีจาก 

      สีท้ังหมด 5 สี  คือ  ฟา  ขาว  ชมพู  เขียว  และเหลือง 
2. โรงเรียนแหงหน่ึงมีนักเรยีน 400 คน  และมีนักเรียนท่ีเปนฝาแฝด  2  คู  ถาเลือกนักเรยีนคนหน่ึงโดยการสุม     จง
หาความนาจะเปนท่ีจะไดนักเรียนท่ีมีคูแฝด 
3. ในการจับสลากช่ือของนักเรยีนจํานวน 30 คน  ซึ่งเปนชาย  18 คน  หญิง  12 คน  จงหาความนาจะเปนในการท่ีจับ
สลากใบแรกได   
         1)  นักเรียนชาย                             2)  นักเรียนหญิง 
4. ในกลองใบหน่ึงมีหลอดไฟอยู  5  หลอด  ในจํานวนน้ีมีหลอดดอียู  3  หลอด  และหลอดเสียอยู  2  หลอด ถาหยิบ
หลอดไฟฟาข้ึนมา2 หลอด อยางไมเจาะจง  จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดหลอดเสีย 1 หลอดและหลอดดี 1 หลอด 
5. สุมหยิบลูกบอล 2 ลูกพรอมกัน  จากกลองใบหน่ึง  ซึ่งมีลูกบอลสีแดง 3 ลกู  สีขาว 2 ลูก  และสีน้ําเงิน 4 ลูก      จง
หาความนาจะเปนท่ีจะได 
         1)  ลูกบอลสีแดงท้ังสองลูก                                   2)  ลูกบอลท่ีไมใชสีแดงท้ังสองลูก 
         3)  ลูกบอลสีขาวอยางนอยหน่ึงลูก                        4)  ลูกบอลสีแดงหรอืสีน้ําเงินเทาน้ัน 
6.   ตองการนําอักษรในคํา  SPECTRUM  มาเรียงเปนคําท่ีประกอบดวยอักษร 4 ตัว  ไมคํานึงถึงความหมาย โดยใน
แตละคําตองไมมีอักษรซํ้ากัน  จงหาความนาจะเปนท่ีจะจัดใหอักษรตัวสุดทายเปนสระเสมอ 
7.  ถุงใบหน่ึงใสเหรียญบาทไว 100 อัน  เหรยีญแตละอันเขียนเลขกํากับไวโดยไมซ้ํากัน  เริ่มจาก  1 ถึง 100   ถาหยิบ
เหรียญอันหนึง่ออกมาโดยการสุม  จงหาความนาจะเปนท่ีเลขท่ีเขียนกํากับไวเปน 
             1)  จํานวนคู                                                        2)  จํานวนท่ีมีรากท่ีสองเปนจํานวนเต็ม 
             3)  จํานวนท่ีหารดวย 11 ลงตัว                            4)  จํานวนค่ีหรือจาํนวนท่ีหารดวย 11 ลงตัว 
             5)  จํานวนคูและจํานวนท่ีหารดวย 11 ลงตัว 
8.สลาก 20 ใบ  มีหมายเลขกํากับต้ังแต 1 ถึง 20  สลากหมายเลข 1, 2, 3  และ  4  มีรางวัล  1,000   ,   500   ,  300  และ  
200  ตามลําดับ  ชายผูหน่ึงหยิบสลาก 2 ใบ  แบบสุมจากสลากท้ังหมด  จงหาความนาจะเปนท่ี 
            1)  ชายผูนี้ไดรางวลัรวมกันเปน  500  บาทพอดี                2)  ชายผูนี้ไดรับเงินรางวลัอยางนอย  1,000  บาท 

ใบงานท่ี  3 
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9. จากการสํารวจใบสมัครของผูสมัครประกวดนางงามจักรวาล 100 คน พบวามีผูสมัครท่ีพูดภาษาอังกฤษได 50 คน 
ภาษาฝรั่งเศสได 45 คน ภาษาสเปนได 30 คน ผูสมัครท่ีพูดภาษาอังกฤษและฝรั่งเศสได 15 คน ภาษาอังกฤษและ
สเปนได 10 คน  ฝรั่งเศสและสเปนได 10 คน และผูสมัครท่ีพูดไดท้ังสามภาษา 5 คน  
       ถาสุมใบสมัครข้ึนมาหน่ึงใบ  จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดใบสมัครของผูท่ีพูดภาษาอังกฤษหรือฝรั่งเศสหรือ
สเปนได  
10.ในการสอบถามนักเรียนจํานวน 50 คน ปรากฏวามีผูชอบวิชาเคมี 21 คน ชอบวิชาฟสิกส 20 คน ชอบวิชา
ภาษาอังกฤษ 17 คน โดยมี 10 คน ชอบท้ังสามวิชา และ 5 คน ชอบวิชาเคมีและฟสิกส แตไมชอบภาษาอังกฤษ ไมมี
นักเรียนคนใดชอบวิชาเคมีและภาษาอังกฤษ โดยไมชอบวิชาฟสิกส และไมมีนักเรียนคนใดชอบวิชาฟสิกสและ
ภาษาอังกฤษโดยไมชอบวิชาเคมี จงหาความนาจะเปนท่ีไมชอบวิชาใดวิชาหนึ่งเลยในสามวิชา 
11. ผูจัดการฝายบุคคลของบริษัทหน่ึงคิดวา การจําแนกใบสมัครของของผูสมัครตามวุฒิหรือตามประสบการณใน
การทํางานจะเปนประโยชนตอการพิจารณาคัดบุคคลเขาทํางานเปนอยางมาก จากใบสมัครตําแหนงวิศวกรท้ังหมด 
เขาพบวา มีเพียง 10 เปอรเซ็นต เทาน้ันท่ีเปนผูท่ีมีประสบการณแตไมมีปริญญา มี 20 เปอรเซ็นต เปนผูท่ีจบปริญญา
แตไมมีประสบการณ มีถึง 80 เปอรเซ็นตท่ีมีประสบการณหรือมีปริญญา ถาสุมตัวอยางใบสมัครมา 1 ใบ จงหา 
          ก) ความนาจะเปนท่ีจะไดผูสมัครท่ีมปีริญญา 
          ข) ความนาจะเปนท่ีจะไดผูสมัครท่ีมีประสบการณ 
12. จากการสอบถามนักเรียน 100 คน ผลปรากฏวาสามารถแบงนักเรียนออกเปน 2 พวก คือ พวกท่ีชอบเลนกีฬา และ
พวกท่ีไมชอบเลนกีฬา โดยพวกท่ีชอบเลนกีฬามีรายละเอียดดังน้ี 
           ชอบเลนบาสเกตบอล                                            31 คน 
           ชอบเลนฟุตบอล                                                    21 คน 
           ชอบเลนปงปอง                                                     46 คน 
           ชอบเลนท้ังบาสเกตบอลและ ฟุตบอล                   11 คน 
           ชอบเลนท้ังบาสเกตบอลและปงปอง                     10 คน 
            ชอบเลนท้ังฟุตบอลและปงปอง                           12 คน 
           ชอบเลนท้ังท้ังสามชนิด                                           6 คน 
จงหาความนาจะเปนท่ีนักเรียนไมชอบเลนกีฬาใดๆ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Retrieved from Digital Repository at Srinakharinwirot University 
http://kids-d.swu.ac.th 

ค 43101 คณิตศาสตรพื้นฐานระดับมัธยมศึกษาปท่ี 6                                                                                          38
 

 
เร่ือง ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 

หนวยท่ี 2                         เรื่อง  สมบัติบางประการของความนาจะเปน                      ภาคเรียนท่ี  …..    
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                     ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )       สัปดาหท่ี  10                    คาบท่ี  19 - 20    
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

อธิบายการทดลองสุม เหตุการณ ความนาจะเปนของเหตุการณ และหาความนาจะเปนของเหตุการณท่ี
กําหนดใหได 

 

สาระการเรียนรู 
Addition Rule 
 สมบัติบางประการของความนาจะเปน  

 

E3) E3) + P( E1 E2E3) – P(E1 

 

1.  ถา  E1 และ E2 เปนเหตุการณใด ๆ ท่ีอยูในแซมเปลสเปซ S แลว 
          P( E1 E2) = P(E1) + P(E2) – P(E1 E2) 
 
2.  ถา  E1 , E2 และ E3 เปนเหตุการณใด ๆ ท่ีอยูในแซมเปลสเปซ S แลว 
          P( E1 E2E3) = P(E1) + P(E2) + P(E3) – P(E1 E2) – P(E2 
 
3.  ถา  E  เปนเหตุการณใด ๆ ท่ีอยูในแซมเปลสเปซ S  แลว  
          P( E )  =  1  -  P( E ) 
 

ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 
สามารถหาความนาจะเปนโดยใชสมบัติบางประการของความนาจะเปนได 

 

กิจกรรมการเรียนรู 
ตัวอยางท่ี 17    หยิบไพ 1 ใบจากสํารับจงหาความนาจะเปนท่ีไดไพรูป A หรอื โพแดง 
วิธีทํา        ให  S  =  {ไพ 1 สํารับ}   ดังน้ัน n(S)   =  52 
                  E1 =  {ไพรูป A}   ดังน้ัน n(E1)  =  4       

52
4

ความนาจะเปนท่ีไดไพรูป A คือ P(E1)  =   

               E2 =  {ไพรูปโพแดง}  ดังน้ัน n(E2)  =  13      
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52
13

   ความนาจะเปนท่ีไดไพรูปโพแดง คือ   P(E2)  =   

                E1 E2  =  {A  และโพแดง}   =  { A โพแดง} ดังนั้น    n(E1 E2) =  1      

52
1

ความนาจะเปนท่ีไดไพรูป A และ โพแดง คือ    P(E1 E2) =   

 ดังน้ัน   P(E1   E2)  =   P(E1) + P(E2) – P(E1 E2) 

             =   
52

4   + 
52
13

 -  
52
1

   =  
52
16

 

 
ตัวอยางท่ี 18     จากการสํารวจใบลงทะเบียนของนักเรยีนช้ัน ม.6  ของโรงเรยีนแหงหน่ึง  จํานวน  100  คน  พบวา       

  มีนักเรียน   60 คน  เลือกเรยีนคณิตศาสตร 
     25 คน  เลือกเรยีนภาษาอังกฤษ 
     15 คน  เลือกเรยีนภาษาเยอรมัน 
     15 คน   เลือกเรยีนท้ังคณิตศาสตร  และภาษาอังกฤษ  
      7  คน เลือกเรยีนท้ังคณิตศาสตร  และภาษาเยอรมัน 
      8  คน เลือกเรยีนท้ังภาษาอังกฤษ  และภาษาเยอรมัน 
      3  คน เลือกเรยีนท้ัง  3  วิชา 

ถาสุมใบลงทะเบียนข้ึนมา  1  ใบ  จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดใบลงทะเบียนของนักเรียนท่ีเลือกเรียน 
คณิตศาสตรหรือภาษาอังกฤษ  หรือภาษาเยอรมัน 
วิธีทํา  ให  E1  แทนเหตุการณท่ีสุมใบทะเบียน  1 ใบ  แลวไดเลือกเรยีนคณิตศาสตร 
       E2  แทนเหตุการณท่ีสุมใบทะเบียน  1 ใบ  แลวไดเลอืกเรียนภาษาอังกฤษ 
      E3  แทนเหตุการณท่ีสุมใบทะเบียน  1 ใบ  แลวไดเลอืกเรียนภาษาเยอรมัน 
จากโจทย จะได   n(S)   =  100    ,  n(E1)  =  60   ,     n(E2)  =  25   ,   n(E3)  =  15   , 
       n(E1 E2) =  15  ,  n(E1 E3) =  7  ,  n(E2   E3) =  8  , 
        n( E1 E2 E3)  =  3 

 P( E1 E2 E3) = P(E1) + P(E2) + P(E3) – P(E1   E2) – P(E2 E3) – P(E1 E3) + P( E1 E2 E3)  

          =  
100

60  + 
100

25  + 
100

15  - 
100

15  - 
100

7  - 
100

8  + 
100

3   =   
100

73  
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ใบงานท่ี  4  
 
1. หยิบไพ 1 ใบจากสํารับจงหาความนาจะเปนท่ีไดไพรูป A หรือ โพแดง 
2.  จากการสํารวจใบลงทะเบียนของนักเรียนช้ัน ม. 6  ของโรงเรยีนแหงหน่ึง  จํานวน  100  คน   พบวามีนักเรียน 60  
คน เลือกเรียนคณิตศาสตร   

25 คน  เลือกเรยีนภาษาอังกฤษ 
  15  คน  เลือกเรยีนภาษาเยอรมัน  

15  คน  เลือกเรยีนท้ังคณิตศาสตรและภาษาอังกฤษ  
 7  คน เลือกเรยีนท้ังคณิตศาสตร  และภาษาเยอรมัน 

  8  คน เลือกเรยีนท้ังภาษาอังกฤษ  และภาษาเยอรมัน 
  3  คน เลือกเรยีนท้ัง  3  วิชา 

ถาสุมใบลงทะเบียนข้ึนมา  1  ใบ  จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดใบลงทะเบียนของนักเรียนท่ีเลือกเรียน 
          คณิตศาสตรหรอืภาษาอังกฤษ  หรอืภาษาเยอรมัน 

1
10

1
3

1
4

3.  กําหนดให   P(A)  =     P(B)  =    และ  P(A B)  =     แลว 

                        1. P(A B)   =         
                        2. P(A B)   =        
                        3. P(A B)   =       

1
2

1
3

1
5

   P(B)  =    และ  P(A B)  =  4. กําหนดให   P(A)  =     แลว 

                        1. P(A B)   =         
                        2. P(A B)   =        
                        3. P(A B)   =        
                        4. P(A B)   =         
                        5. P(A B)   =        
                        6. P(A B)   =       
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2
3

1
4

5. ให A และ B  เปนเหตุการณท่ีไมเกดิรวมกัน และม ี P(A) =     P(B)  =    จงหา 

                       1. P(AB)   =       
                       2. P(AB)   =       
                       3. P(AB)   =        
                       4. P(AB)   =       

1
3

1
2 4

1  P(B) =  และ P(C) = 6.  กําหนดให  A , B และ C ไมเกิดรวมกันท้ังหมด  โดยที่ P(A) =   แลว 

                       1. P(AB)   =       
                       2. P(ABC)   =       

1
2

2
3

7. ให A และ B เปนเหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน และมีคา  P(A) =    และ  P(AB)  =    แลว 

                       1. P(B)    =       
                       2. P(AB)   =       
8. โยนลูกเตา 2 ลูก  1 คร้ัง  กําหนดเหตุการณดังนี ้  
     A  เปนเหตุการณท่ีลูกเตาข้ึนแตมรวมเปน 7  และ B  เปนเหตุการณท่ีลูกเตาข้ึนแตม 4 อยางนอย 1 ลูก 
                       1. P(A)    =       
                       2. P(B)    =       
                       3. P(AB)   =        
                          4. P(AB       =              
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เร่ือง ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 
หนวยท่ี 2                         เรื่อง  สมบัติบางประการของความนาจะเปน                      ภาคเรียนท่ี  …..    
วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                     ชวงช้ันท่ี 4 ( ม.6 )       สัปดาหท่ี  11                    คาบท่ี  21 – 22    
มาตรฐานการเรียนรู  ค.5.2  :  ใชวิธีการทางสถิติและความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยาง 

     สมเหตุสมผล 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง  

อธิบายการทดลองสุม เหตุการณ ความนาจะเปนของเหตุการณ และหาความนาจะเปนของเหตุการณท่ี
กําหนดใหได 

สาระการเรียนรู 
 
Multiplication Rule 
บทนิยาม   กําหนด A และ B เปนเหตุการณในแซมเปลสเปซ  S ความนาจะเปนของเหตุการณ A เมื่อกําหนดวา   
                 เหตุการณ  B เกิดข้ึนแลว เขียนแทนดวย P(A/B)  โดยท่ี   

                                                              P(A/B)  = 
)(

)(

BP

BAP   

                                                          P(AB)P(A/B)/P(B) 
 
Tree diagrams 

 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 

สามารถหาความนาจะเปนโดยใชสมบัติบางประการของความนาจะเปนได 
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กิจกรรมการเรียนรู 
ตัวอยางท่ี 19 นักเรียนมัธยมศึกษาปท่ี 6 จํานวน 100 คน มีนักเรียน 50 คน ท่ีชอบเรียน คณิตศาสตร  มี 29 คนชอบ
เรียนเคมี และ มี13 คน ชอบเรียนท้ังคณิตศาสตรและเคมี จงหาความนาจะเปนท่ี 
                            1) นักเรียนท่ีชอบเรียนคณิตศาสตร หรือ เคมี 
                            2) นักเรียนท่ีชอบเรียน เคมี แตไมชอบเรียนคณิตศาสตร 
                            3) นักเรียนท่ีไมชอบเรียน เคมี 
วิธีทํา  เขียนแผนภาพของเวนน – ลอยเลอร(Venn – Euler Diagrams) ดังน้ี 
 
                                                                                                                 ให U แทนจํานวนนักเรียนท้ังหมด 
                                                                                                                      M แทนเหตุการณท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียน              
                                                                                                                           คณิตศาสตร 
                                                                                                                      B แทนเหตุการณท่ีนักเรียนท่ีชอบเรียน    
                                                                                                                            

                                     B                     U 
      M 

29-13 
=16 

13     50-13 
      =37 

 
   34 = 100-(50 + 16)  

 
 

เคมี                  
 
 
จากการสุมนักเรียนท่ีเรียนวิชาเคมี 29 คนจากนักเรียน 100 คน  จงหาความนาจะเปนท่ีนักเรียนในกลุมนี้เรยีนวิชา
คณิตศาสตร 
สามารถเขียนความนาจะเปนท่ีนักเรียนในกลุมนี้เรียนวิชาคณิตศาสตรไดดังน้ี        P(M/B)  อานวา  ความนาจะเปน
นักเรียนท่ีเรียนวิชาคณิตศาสตรโดยเปนนักเรยีนท่ีเรียนวิชาเคมีดวย เรียกวาความนาจะเปนแบบเงื่อนไข(conditional 
probability) ความนาจะเปนของ M(นักเรียนท่ีเรียนวิชาคณิตศาสตร)เงื่อนไขในสมาชิกใน B (นักเรียนท่ีเรียนวิชาเคมี) 
จากตัวอยาง          

                                                           P(M/B)  = 
29

13  

 นั่นคือ นักเรียน 13 ใน 29 คนท่ีเรียนเคมี ซึ่งเรียนคณิตศาสตรดวย 
 
ตัวอยางท่ี 20 ในการโยนลูกเตา 2 ลูก 1 ครั้ง จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดผลรวมเปน 6 ถาทราบวาลูกเตาท้ัง 2        ลูก 
ข้ึนแตมเหมือนกัน 
วิธีทํา  ให B แทนเหตุการณซึ่งข้ึนแตมเหมือนกัน 
                 A แทนเหตุการณซึ่งไดผลรวมเปน 6 
            จะได B = {(1,1),(2,2),(3,3),(4,4),(5,5),(6,6)} 
                      A = {(1,5),(2,4),(3,3),(4,2),(5,1),(6,6)} 

6

1             ดังน้ัน P(A/B) =  
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1. คนยิงธนูพยายาม 2 ครั้ง ท่ียิงเปา ครั้งแรกท่ียิงถูกเปามีความนาจะเปน 0.4 และครั้งท่ี 2 เปน 0.5 ใหความนาจะ

เปนของลูกธนูท้ังสองเปน 0.25 จงหาความนาจะเปนท่ีเขาพลาดเปนท้ัง 2 ครั้ง 
2. ถา A และ B เปนเหตุการณ  P(A) = 0.6  ,  P(B) = 0.3  และ  P(AB) = 0.8  จงหาความนาจะเปนของ 

1)  P(AB)     2)  P(AB)   
3)  P(AB)    4)  P(AB) 

3. ถา S และ T เปนเหตุการณ  P(T) = 0.4  , P(P(ST)) = 0.15  และ  P(ST) = 0.5  จงหา 
1)  P(ST)     2)  P(S) 
3)  P(ST)     4)  P(ST) 
5)  P(ST) 

4. ถา M และ N เปนเหตุการณ  P(M) = P(N) = 2 P(MN)  และ  P(MN) = 0.6  จงหา 
1)  P(MN)     2)  P(M) 
3)  P(MN)    4)  P(MN) 

5. นักเรียนคนหน่ึงอานหนังสือบันเทิงมีความนาจะเปน 0.75  , หนังสือบันเทิงท่ีไมใชรายวันมีความนาจะเปน 0.65 
ความนาจะเปนท่ีไมอานท้ัง 2 ประเภทเปน 0.20  จงหาความนาจะเปนท่ีนกัเรียน 
1)  อานหนังสือบันเทิงท่ีเปนรายวัน 
2)  อานหนังสือรายวัน แตไมใชหนังสือบันเทิง 

6. ในหมูบานแหงหน่ึง มีครอบครัวท่ีมีตูเย็น 35% มีโทรทัศน 60% ครอบครัวท่ีมีท้ังสองอยาง 25% จงหาความ
นาจะเปนของครอบครัวท่ีไมมตูีเย็นและโทรทัศนท้ังคู 

7. จากการสํารวจคนกลุมหน่ึง มี 10% ชอบดื่มกาแฟตอนเชา มี 20% ชอบดื่มกาแฟตอนกลางวัน และ 25% ชอบดื่ม
กาแฟท้ังตอนเชาหรือตอนกลางวัน จงหาความนาจะเปนท่ีคนหน่ึงคนจากกลุมน้ีชอบดื่มกาแฟตอนเชาและตอน
กลางวัน   

8. ถุงลูกปดหน่ึงถงุมีสีแดง 6 ลูก และสีฟา 4 ลูก หยิบลูกปดสองลูกจากถุงน้ีโดยหยิบออกทีละลูก จงหาความนาจะ
เปนท่ี 
1) ไดสีแดงท้ังคู 
2) ไดสีท่ีตางกัน 
3) ครั้งแรกเปนสีฟา และครั้งท่ีสองเปนสีแดง 

9. ครูนับนักเรียนท่ีทําการบานแลวสอบผาน 0.8 ถานักเรียนไมทําการบานแลวสอบผานเพียง 0.4 ซึ่งมีนักเรียนท่ีทํา
การบานเพียง 75%  จงหาความนาจะเปนของการสุมนักเรียน 

ท่ีไมทําการบานและสอบผาน 

ใบงานท่ี  5 

1) 
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2) ท่ีสอบผาน 
10.  สถิติของอาหารเชาท่ีกินซีเรียลหรือขนมปงปงอยางใดอยางหน่ึง และดื่มอยางใดอยางหนึ่งจากนํ้าผลไม , ชา 

หรือกาแฟ ถากินซีเรียล ความนาจะเปนท่ีเลือกกาแฟมี 
5

3

10

3 และความนาจะเปนท่ีเลือกชา  ถากินขนมปงปง 

ความนาจะเปนท่ีเลือกกาแฟ 
5

2

5

1

4

3 และความนาจะเปนท่ีเลือกชา   ถาการเลือกกินซีเรียลมีความนาจะเปน   

1) จงหาความนาจะเปนท่ีดื่มน้ําผลไม 
2) จงหาความนาจะเปนท่ีกินซีเรียลและดื่มกาแฟ 
3) จงหาอาหารเชาท่ีนิยมมากท่ีสุด 

11. ให P(A) = 0.7  ,  P(B) = 0.4  และ  P(AB) = 0.8  จงหา 
1)  P(AB)    2)  P(AB) 
3)  P(BA)    4)  P(AB) 

12. ให P(RS) = 0.5  ,  P(RS) = 0.4  และ  P(S) = 0.6  จงหา 
1)  P(R)    2)  P(SR) 
3)  P(SR)    4)  P(SR) 

13. โรงเรียนแหงหน่ึงมีนักเรียนชาย 55%  มี 80% ของนักเรียนชายอยูหอง 6 จาก 75% ของนักเรยีนหญิง  
1) จงหาความนาจะเปนของการสุมเลือกนักเรยีนหญิงหน่ึงคนท่ีอยูในหอง 6 
2) จงหาความนาจะเปนของการสุมเลือกนักเรยีนท่ีไมอยูในหอง 6 
3) จงหาความนาจะเปนของการสุมเลือกจากหอง 6 ท่ีเปนนักเรียนหญิงหน่ึงคน 

14. พวงกุญแจมีกุญแจอยู 30 ดอก เปนสีทองหรือสีเงินอยางใดอยางหน่ึง มี 10 ดอก ท่ีเปนแบบกลม และ 20 ดอก 
เปนแบบแบน มี 5 ลูกแบบกลม และ 2 ลูกแบบแบนเปนสีทอง จงหาความนาจะเปนท่ีสุมหยิบกุญแจดอกหน่ึงท่ี 
1) กุญแจเปนสีเงิน 
2) กุญแจเปนสีเงินและเปนแบบกลม 

4

1

3

1

12

515. A   และ  P(AB) = และ B เปนเหตุการณ ซึ่ง P(A) =  ,  P(B) =  

1) หา  P(AB)  และ  P(AB) 
2) หา  P(AB) P(B) + P(AB)P(B) 

16. ครูคนหน่ึงเดินทางมาโรงเรียนโดยขับรถ , ข่ีจักรยาน หรอืเดินมา ความนาจะเปน คือ 0.6 , 0.3 และ 0.1 
ตามลําดับ ถาครูเดินมาโรงเรียนมีความนาจะเปนท่ีจะมาสาย 0.35 และความนาจะเปนท่ีมาสายถาข่ีจักรยานหรือ
ขับรถมาเปน 0.1 และ 0.55 ตามลําดับ 
1) จงหาความนาจะเปนท่ีครูมาสายในแตละวัน 
2) จงหาความนาจะเปนท่ีครูมาสายจากการเดินมา 
3) จงหาความนาจะเปนท่ีครูไมมาสายจากการเดินมา 

17. รานขายของชํา มีอาหารกระปอง 2 ยี่หอ คือ ยี่หอ A และ B  และมี 2 ขนาด คือ ขนาดใหญและขนาดเล็ก 70% 
เปนยี่หอ A  ,  30% เปนยี่หอ B  ,  30% กระปองยี่หอ A ขนาดเล็ก  ,  40% เปนกระปองยี่หอ B ขนาดเล็ก 
1) จงหาความนาจะเปนท่ีสุมหยิบกระปองขนาดเล็ก 
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2) จงหาความนาจะเปนท่ีสุมหยิบกระปองขนาดเล็กเปนยี่หอ A 
18. นักเรียนชายคนหน่ึงไปโรงเรียนโดยรถประจําทางหรือเดินไป ถาวันหนึ่งไปโรงเรยีนโดยรถประจําทางความ

นาจะเปนท่ีจะไปรถประจําทางในวันถัดไป 
10

7  ถาเดินไปโรงเรียนความนาจะเปนท่ีจะไปรถประจําทางในวัน

ถัดไป 
5

2  

1) ใหเดินไปโรงเรียนวันอังคาร จงความนาจะเปนท่ีจะไปโรงเรียนโดยรถประจําทางวันพฤหัสบดี 
2) ใหเดินทางไปโรงเรยีนท้ังวันองัคารและวันพฤหัสบดี จงหาความนาจะเปนท่ีจะเดินทางไปโรงเรียนในวัน

พุธ 

10

7

2

119. คูแตงงานมีความนาจะเปนท่ีสามีสอบผานการขับรถ  และความนาจะเปนของภรรยาสอบผานการขับรถ  

ความนาจะเปนท่ีสามีสอบผานการขับรถเม่ือภรรยาสอบผานการขับรถ 
15

14   

1) จงหาความนาจะเปนในการสุมคูแตงงานท่ีสอบผานการขับรถท้ังคู 
2) จงหาความนาจะเปนในการสุมคูแตงงานท่ีสอบผานการขับรถคนใดคนหนึ่ง 
3) จงหาความนาจะเปนในการสุมคูแตงงานท่ีสอบผานการขับรถไมท้ังคู 
4) จงหาความนาจะเปนในการสุมคูแตงงานท่ีสอบผานการขับรถถามีคูแตงงาน 2 คู จงหาความนาจะเปนท่ีมี

เพยีงสามี 1 คน  และภรรยา 1 คน ท่ีจะสอบผานการขับรถ 
20. นักยิงธนูไฟ 2 คน ความนาจะเปนท่ียิงถูกเปาของนักยิงธนูไฟคนแรกเปน 0.6 และคนท่ีสองเปน 0.7  

1)  จงหาความนาจะเปนท่ีท้ังคูยิงถูกเปา 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ียิงถูกเปาคนใดคนหน่ึง 

21. มีการปาลูกดอก 2 ครั้ง เพื่อใหลูกโปงแตก ถาปาครั้งแรกลูกโปงแตกแลวไมตองปาครั้งท่ีสอง ใหความนาจะเปน
ท่ีลูกโปงแตกโดยการปาครั้งแรกเปน 0.3 และถาครั้งแรกพลาดความนาจะเปนท่ีจะปาถูกในครั้งท่ีสองเปน 0.4 
จงหาความนาจะเปนท่ีทําใหลูกโปงแตก 

22. ความนาจะเปนท่ียาจะซื้อตุกตาใหหลานสาวเปนของขวัญวันเกิดเปน 0.8 และความนาจะเปนท่ีปูจะซื้อตุกตาให
หลานสาวเปนของขวัญวันเกิดเปน 0.7 ถาท้ังปูและยาไมไดซื้อตุกตาเปนของขวัญวันเกิดใหหลานสาว จงหา
ความนาจะเปนท่ีหลานสาวจะไดตุกตาเปนของขวัญวันเกิด 

23. โยนลูกเตาสีแดงและสีเหลือง และกําหนดเหตุการณ A , B  และ C  
A  แทน ลูกเตาสีเหลืองเปนแตม 5 
B  แทน ผลรวมของแตมลูกเตาท้ังสองเปน 5 
C  แทน ลูกเตาสีแดงเปนแตม 5 
จงหา P(A)  ,  P(B)  ,  P(C)  ,  P(AB)  ,  P(BC)  ,  P(AC) 
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24. ช้ันหนังสือมีหนังสือ 15 เลม เปนนวนิยาย 10 เลม มีอยู 4 เลมเปนนวนิยายสืบสวน , 6 เลมเปนหนังสือสบืสวน ท่ี

เหลืออีก 9 เลมเปนหนังสือปกดํา ใหหยิบหนังสือ 1 เลม จากชั้นหนังสือ จงหาความนาจะเปนท่ีหยิบ 
1)  หนังสือสืบสวนแบบนวนิยาย 
2)  หนังสือสืบสวน 
3)  หนังสือนวนิยาย 
4)  หนังสือปกดํา 

25. เหตุการณ A และ B เปนอิสระตอกัน และ P(A) = 0.3 และ  P(B) = 0.5  จงหา 
1)  P(AB)   2)  P(A)   3)  P(AB) 

26. เหตุการณ  A และ B  มี P(A) = 0.2  ,  P(B) = 0.5  และ  P(AB) = 0.6  จงหา 
1)  P(AB)   2)  P(AB)     3)  P(BA) 

27. ลูกบาศกอันหนึ่งมีตัวเลขกํากับแตละหนาดังน้ี  มีเลข 1 อยู 3 ดาน  มีเลข 2 อยู 2 ดาน และมีเลข 6 อยู 1 ดาน ถา
โยนลูกบาศก   กําหนด R เปนเหตุการณท่ีเปนหนาหมายเลข 2  และ Q เปนเหตุการณท่ีเปนข้ึนหนาเปนหมายเลข  
จงหา  P(Q)  ,  P(R)  ,  P(Q)  ,  P(R)  ,  P(RQ)  ,  P(RQ)  ,  P(RQ) 







1
28. A และ B เปนเหตุการณท่ีเปนอิสระตอกัน P(A) =  และ P(AB) =   ,   >   จงแสดงวา P(B) =    

29. A และ B เปนเหตุการณท่ีเปนอิสระตอกัน P(A) = 0.2 และ P(B) = 0.15  จงหาความนาจะเปนของ 
1)  P(AB)   2)  P(AB)   3)  P(AB) 

30. มีลูกบอล 7 ลูก อยูในถุงใบหน่ึง แตละลูกเขียนหมายเลข 1 – 7 กํากับไว ถาสุมหยิบลูกบอลทีละลูกมา 2 ลูก จงหา
ความนาจะเปนท่ีผลรวมมากกวาหรอืเทากับ 11  
1)  ถาลูกบอลลกูแรกถูกใสคืน 
2)  ถาลูกบอลลกูแรกไมถูกใสคืน 

31. เหตุการณ E และ F  เมื่อ P(EF) = P(E)P(F)   ,    P(EF) = 0 

  P(E) = 
3

1    ,   P(F) = 
2

1    ,   P(EF) = 
2

1  จงหา 

 1)  ความสัมพันธระหวาง E และ F 
2)  P(EF) 
3)  P(EF) 

32. มีจานสีแดง 3 ใบ สีขาว 4 ใบ และสีฟา 5 จาน  สุมเลือก 3 จาน  จงหาความนาจะเปน 
1)  สีเหมือนกันท้ัง 3 ใบ โดยเลือกเปลี่ยนใบ 
2)  สีตางกันท้ัง 3 ใบ โดยเลือกไมเปลี่ยนใบ 

33. นักเรียนกลุมหนึ่งมี 60 คน ท่ีเรียน 1 วิชา หรอื มากกวา 3 วชิา , ภูมิศาสตร , ฝรั่งเศส และ อังกฤษ  
25 คน เรียนภูมศิาสตร , 26 คน เรียนฝรั่งเศส , 44 คน เรียนองักฤษ , 10 คน เรียนภูมิศาสตรและฝรั่งเศส   
15 คน เรียนฝรัง่เศสและอังกฤษ  และ 16 คน เรียนภูมิศาสตรและอังกฤษ จงหาความนาจะเปนท่ีนักเรียนเรียนท้ัง 
3 วิชา 
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34. ปติมีถุง 2 ใบ แตละถุงใสลูกหินสีดํา 5 ลูก สีแดง 5 ลูก เขาสุมหยิบลูกหินหน่ึงลูกจากแตละถุง  

1)  จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ีเขาจะหยิบสีแดง 1 ลูกจากถุงแรก  และสีดํา 1 ลูกจากถุงท่ี 2 
3)  จงหาความนาจะเปนท่ีเขาจะหยิบลูกหิน 2 ลูกมีสีตางกัน 
4)  จงหาความนาจะเปนท่ีเขาจะหยิบสีดํา 1 ลูกจากถุงท่ี 2 

35. ถุงใบหน่ึงมีลูกบอลสีแดง 6 ลูก สีเหลือง 4 ลกู หยิบลูกบอล 2 ครั้ง โดยหยบิลูกบอลครั้งแรกแลวใสคืนในถุงจึง
หยิบลูกบอลครัง้ท่ีสอง  
1)  จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ีจะหยิบสีแดง 2 ลูก 
3)  จงหาความนาจะเปนท่ีจะหยิบสีไมเหมือนกันท้ัง 2 ลูก  

36. มีแผนวงกลม 2 ใบ ดังรูป แตละใบแบงเปน 4 สวน เทาๆ กัน ถาหมุนลูกศรใหหัวลูกศรหยุดในแตละสวนแตละ
ใบท่ีมีคะแนนกํากับอยู   
1)  จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ีหัวลูกศรหยุดในใบแรกมีคะแนนนอยกวาใบท่ีสอง 
3)  จงหาความนาจะเปนท่ีหัวลูกศรหยุดในใบท่ีสองท่ีมีคะแนนเปน 0 

37. กลองใบแรกมีลูกบอล 12 ลูก เปนสีฟา 6 ลูก เปนสีแดง 2 ลูก ท่ีเหลือเปนสีเหลือง 
กลองใบท่ีสองมีลูกบอล 10 ลกู เปนสีฟา 4 ลูก ท่ีเหลือเปนสีแดง ใหหยิบลูกบอล 1 ลูก จากแตละกลอง จงหา
ความนาจะเปนท่ีจะหยิบ 
1)  ลูกบอลจากกลองใบแรกเปนสีแดง กลองท่ีสองเปนสีฟา 
2)  ลูกบอลสีแดง 1 ลูก และสีฟา 1 ลูก  
3)  ลูกบอลจากกลองใบท่ีสองเปนสีฟา 
4)  ลูกบอลท่ีมีสีเหมือนกัน 
5)  ลูกบอลท่ีมีสีตางกัน 

38. กลองใบแรกมีลูกบอล 12 ลูก โดยมีลูกบอลหมายเลข 2 อยู 3 ลูก  หมายเลข 3 อยู 4 ลูก  และ หมายเลข 5 อยู 5 ลูก  
กลองใบท่ีสองมีลูกบอล 10 ลูก โดยมีลูกบอลหมายเลข 1 อยู 2 ลูก  หมายเลข 4 อยู 3 ลูก  และหมายเลข 6 อยู 5 
ลูก  ใหหยิบลูกบอล 1 ลูก จากแตละกลอง   
1)  จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ีรวมคะแนนแลวเปนจํานวนเฉพาะ 
3)  จงหาความนาจะเปนท่ีผลรวมไดนอยกวา 6  
4)  จงหาความนาจะเปนท่ีผลรวมหารดวย 3 ลงตัว และมากกวา 12  
5)  จงหาความนาจะเปนท่ีผลรวมไดไมเกิน 5  
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39. ลูกเตาสีแดงมีหมายเลข 1 อยู 1 หนา  หมายเลข 2 อยู 2 หนา และหมายเลข 3 อยู 3 หนา  

ลูกเตาสีเขียว 2 ลูก แตละลูกมีหมายเลข 6 อยู 1 หนา และหมายเลข 5 อยู 5 หนา โยนลูกเตาท้ัง 3 ลูก  
1)  จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ีลูกเตาสีแดงเปนหมายเลข 2 และลูกเตาสีเขียวเปนหมายเลข 5 หนึ่งลูก และหมายเลข 6 
หนึ่งลูก 
3)  จงหาความนาจะเปนท่ีลูกเตาสีแดงเปนหมายเลข 3 และลูกเตาสีเขียวเปนหมายเลข 6 ท้ังสองลูก 
4)  จงหาความนาจะเปนท่ีเปนหมายเลข 6 สองลูก 
5)  จงหาความนาจะเปนท่ีผลรวมได 12  
6)  จงหาความนาจะเปนท่ีผลรวมหารดวย 3 ลงตัว 

40. นักเรียนชาย 8 คน มี 3 คน ท่ีถนัดซาย ท่ีเหลือ 5 คน ถนัดขวา  
1)  ถาสุมเลือกนักเรียนชาย 1 คน จงหาความนาจะเปนท่ีเปนนักเรียนชายท่ีถนัดซาย 
2)  ถาสุมเลือกนักเรียนชายทีละคนมา 2 คน จงหาความนาจะเปนท่ีเลือกนักเรียนชายในครั้งท่ีหนึ่งและครั้งท่ีสอง

ถนัดซายท้ังคู 
3) จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
4)  จากขอ 3)  หาความนาจะเปน 
 4.1)  ไดนักเรียนชายคูหนึ่งถนัดซาย 
 4.2)  ไดนักเรียนชายคูหนึ่งถนัดขวา 
 4.3)  ไดเพียงนักเรียนชายคนหน่ึงถนัดซาย 

41. ถุงใบหน่ึงมีเหรียญสีดํา 6 เหรยีญ และสีขาว 3 เหรียญ เกงเรยีนหยิบทีละเหรียญจากถุง 2 เหรียญ  
1)  จงเขียน tree diagrams ของความนาจะเปน 
2)  จงหาความนาจะเปนจะหยิบไดสีขาวในครั้งแรก และสีดําในครั้งท่ีสอง 
3)  จงหาความนาจะเปนท่ีหยิบไดคนละสี 
4)  จงหาความนาจะเปนท่ียิบไดเหรียญสีดําท้ังคู 
5)  จงหาความนาจะเปนท่ีหยิบไดสีดําอยางละ 1 เหรียญ   

42. ถุงใบท่ีหน่ึงมีมันฝรั่ง 20 หัว มี 4 หัวท่ีเนา ถุงใบท่ีสองมีมันฝรัง่ 12 หัว มี 3 หวัท่ีเนา  
1)  ถาสุมเลือกมันฝรั่ง 1 หวั จากถุงใบท่ีหน่ึง ความนาจะเปนท่ีไดมันฝรั่งท่ีเนา 
2)  ถาสุมเลือกมันฝรั่ง 1 หวั จากถุงใบท่ีสอง ความนาจะเปนท่ีไดมันฝรั่งท่ีดี 
3)  ถาสุมเลือกมันฝรั่ง 1 หวั จากแตละถุง ความนาจะเปนท่ีได 
 3.1)  มันฝรั่งจากถุงใบท่ีหน่ึงดี และจากถุงใบท่ีสองเนา 
 3.2)  มันฝรั่ง 1 หัวดี และอีกหวัเนา 
 3.3)  มันฝรั่งหวัดีท้ังคู หรือ มนัฝรั่งหวัเนาท้ังคูอยางใดอยางหน่ึง 
 3.4)  มันฝรั่งหวัดีอยางนอย 1 หัว 
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43. มีไพสีเขียว 6 ใบ และสีฟา 4 ใบ สุมหยิบไพ 2 ใบ โดยหยิบทีละใบแลวใสคืน จงหาความนาจะเปนท่ีหยิบได 

1)  สีเขียว 2 ใบ  
2)  แตละใบสีไมเหมือนกัน  
3)  สีฟาอยางนอย 1 ใบ 

44. หองหนึง่มีนักเรียนหญิง 30 คน นักเรียนชาย 15 คน สุมเลือกนักเรียนจากหองน้ีมา 2 คน จงหาความนาจะเปนท่ี 
1)  เลือกครั้งแรกไดนักเรียนหญิง 
2)  เลือกครั้งแรกไดนักเรียนชาย และครั้งท่ีสองไดนักเรียนหญิง 
3)  เลือกไดนักเรียนชายและนักเรียนหญิง 

45. มีถุงเทา 16 คู เปนสีดํา 8 คู เปนสีขาว 6 คู และสีเทา 2 คู หยิบถุงเทา 2 คู โดยหยิบทีละคู จงหาความนาจะเปนท่ี
หยิบได 
1)  สีดําท้ังคู  
2)  สีดําหนึ่งคูและสีขาวหน่ึงคู 
3)  เปนสีเดียวกันท้ังสองคู 

46. ไพ 10 ใบ มีอักษร P , R , O , P , O , R , T , I , O  และ N  สุมหยิบไพ 2 ใบ โดยไมใสคืน จงหาความนาจะเปนท่ี 
1)  ไพใบแรกเปน O  
2)  ไพ 2 ใบ เปน P และ O ตามลําดับ 
3)  ไพ 2 ใบ เปน P และ O อยางใดอยางหน่ึง 
4)  ไพ 2 ใบ มีอักษรเหมือนกัน 

47. ลูกบอล 5 ลูก ในถุง มีหมายเลข 1 , 2 , 5 , 8 และ 9 กํากับไว 
1)  สุมหยิบลูกบอล 1 ลูก ในถุง จงหาความนาจะเปนท่ีจะหยิบไดลูกบอลหมายเลข 8 
2)  สุมหยิบลูกบอล 2 ลูก ในถุง จงหาความนาจะเปนท่ีจะหยิบได 
 2.1)  ลูกบอลเปนหมายเลขอะไรก็ได 
 2.2)  ผลรวมของหมายเลขมากกวา 10 
 2.3)  หมายเลขของแตละลูกไมเปนจํานวนเฉพาะ 
 2.4)  ลูกบอลเพยีงลูกเดียวท่ีหมายเลขเปนจํานวนคู 

48. ไพ 6 ใบ มีอักษร F , O , L , L , O และ W   
1)  หยิบไพ 1 ใบ จงหาความนาจะเปนท่ีหยิบไพเปนอักษร L หรือ O   
2)  หยิบไพทีละใบ โดยหยิบแลวใสคืน จงหาความนาจะเปนท่ี 
 2.1)  หยิบไพ 2 ใบ แตละครั้งเปนอักษร O  
 2.2 )  หยิบไพ 2 ใบ ครั้งท่ีสองเปนอักษร F   
 2.3)  หยิบไพ 3 ใบ เปนอักษร L , O และ W ตามลําดับ 

49. นกนอยเลอืกหยิบกระดาษสี ซึ่งมีกระดาษสีท้ังหมด 11 แผน เปนสีดํา 7 แผน สีแดง 3 แผน และสีเหลือง 1 แผน 
1)  จงหาความนาจะเปนท่ีนกนอยหยิบกระดาษสี 1 แผน เปนสีแดง 
2)  จงหาความนาจะเปนท่ีนกนอยหยิบกระดาษสี 2 แผน โดยแผนแรกเปนสีแดงและแผนท่ีสองเปนสีดํา 
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3)  จงหาความนาจะเปนท่ีนกนอยหยิบกระดาษสี 2 แผน โดยหยิบทีละแผน เปนสีเหลือง 1 แผน และสีดํา 1 แผน 
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